
Íàó÷íî-íàñòàâíîì âå£ó Ìàòåìàòè÷êîã ôàêóëòåòà

Óíèâåðçèòåòà ó Áåîãðàäó

Íà ñåäíèöè Íàó÷íî-íàñòàâíîã âå£à Ìàòåìàòè÷êîã ôàêóëòåòà, êîjà jå
îäðæàíà 19.05.2017. ãîäèíå, îäðå¢åíè ñìî çà ÷ëàíîâå êîìèñèjå çà ïèñà»å
èçâåøòàjà î äîêòîðñêîj äèñåðòàöèjè Îïåðàòîð Õèëáåðòîâå ìàòðèöå è

Ëèáåðèí îïåðàòîð íà ïðîñòîðèìà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà êàíäèäàòà Áîáàíà
Êàðàïåòðîâè£à. Ïîñëå ïðåãëåäà ðóêîïèñà êîjè jå Áîáàí Êàðàïåòðîâè£ ïðåäàî
êîìèñèjè, ïîäíîñèìî Íàó÷íî-íàñòàâíîì âå£ó Ìàòåìàòè÷êîã ôàêóëòåòà ñëåäå£è

ÈÇÂÅØÒÀJ

Äîêòîðñêà äèñåðòàöèjà Îïåðàòîð Õèëáåðòîâå ìàòðèöå è Ëèáåðèí

îïåðàòîð íà ïðîñòîðèìà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà íàïèñàíà jå íà 108+xii+IX
ñòðàíèöà. Ñòðóêòóðà ðàäà jå ñëåäå£à:

Óâîä

Îñíîâíè ïîjìîâè, òâð¢å»à è îçíàêå

1 Îïåðàòîð Õèëáåðòîâå ìàòðèöå íà ïðîñòîðèìà íèçîâà

1.1 Õàíêåëîâè îïåðàòîðè

1.2 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà êàî îïåðàòîð

1.3 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà `p ïðîñòîðèìà

2 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà Õàðäèjåâèì ïðîñòîðèìà

2.1 Äåjñòâî Õèëáåðòîâå ìàòðèöå H íà Hp ïðîñòîðèìà

2.1.1 Îïåðàòîð H íà ïðîñòîðó H∞

2.1.2 Îïåðàòîð H íà ïðîñòîðó H1

2.1.3 Îïåðàòîð H íà Hp ïðîñòîðèìà êàäà jå 0 < p < 1

2.2 Íîðìà ‖H‖Hp→Hp êàäà jå 1 < p <∞
2.2.1 Jåäíà òåîðåìà Íåõàðèjåâîã òèïà

2.2.2 Ãîð»å îãðàíè÷å»å çà ‖H‖Hp→Hp êàäà jå 1 < p <∞
2.2.3 Äî»å îãðàíè÷å»å çà ‖H‖Hp→Hp êàäà jå 1 < p <∞

3 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà

3.1 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà Ap

3.2 Íîðìà ‖H‖Ap→Ap êàäà jå 2 < p <∞
3.2.1 Ãîð»å îãðàíè÷å»å çà ‖H‖Ap→Ap êàäà jå 4 ≤ p <∞
3.2.2 Ãîð»å îãðàíè÷å»å çà ‖H‖Ap→Ap êàäà jå 2 < p < 4

3.2.3 Äî»å îãðàíè÷å»å çà ‖H‖Ap→Ap êàäà jå 2 < p <∞
3.3 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà òåæèíñêèì Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà Ap,α
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4 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà ïðîñòîðèìà Áåðãìàíîâîã òèïà

4.1 Îãðàíè÷åíîñò îïåðàòîðà H íà Hp,q,α
ν ïðîñòîðèìà

4.2 Ïðèìåíà äóàëíîñòè

5 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì ïðîñòîðèìà

5.1 Íåêè ïîìî£íè ðåçóëòàòè

5.2 Îïåðàòîð H íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà

5.3 Îïåðàòîð H íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì Áëîõîâèì ïðîñòîðèìà

5.4 Îïåðàòîð H íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì Õàðäè-Áëîõîâèì ïðîñòîðèìà

6 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà ïðîñòîðèìà Áåñîâà

6.1 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà ïðîñòîðó VMOA

6.2 Õèëáåðòîâà ìàòðèöà íà ïîòïðîñòîðèìà ïðîñòîðà H1

7 Ëèáåðèí îïåðàòîð íà ïðîñòîðèìà ìåøîâèòå íîðìå

7.1 Äåôèíèöèjà Ëèáåðèíîã îïåðàòîðà

7.2 Ëèáåðèí îïåðàòîð íà ïðîñòîðèìà Hp,q,α
ν

8 Ëèáåðèí îïåðàòîð íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì ïðîñòîðèìà

8.1 Îïåðàòîð L íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà

8.2 Îïåðàòîð L íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì Áëîõîâèì ïðîñòîðèìà

8.3 Îïåðàòîð L íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì Õàðäè-Áëîõîâèì ïðîñòîðèìà

9 Ïðèíöèï ìàêñèìóìà ó Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà

9.1 Ïðèíöèï ìàêñèìóìà ó Ap ïðîñòîðèìà àêî jå p ≥ 1

9.2 Ïðèíöèï ìàêñèìóìà ó Ap ïðîñòîðèìà àêî jå p < 1

Ëèòåðàòóðà (áðîj áèáëèîãðàôñêèõ jåäèíèöà: 67)

Ñïèñàê ñèìáîëà

Áèîãðàôèjà àóòîðà

ÏÐÈÊÀÇ ÑÀÄÐÆÀJÀ ÄÈÑÅÐÒÀÖÈJÅ

Îâà äîêòîðñêà äèñåðòàöèjà ïðèïàäà íàó÷íîj îáëàñòè Êîìïëåêñíà àíàëèçà,
à êîíêðåòíè ïðîáëåìè êîjè ñå ó »îj ðàçìàòðàjó ïðèïàäàjó Òåîðèjè îïåðàòîðà,
êàî è Òåîðèjè Õàðäèjåâèõ è Áåðãìàíîâèõ ïðîñòîðà. Íàèìå, ðàçìàòðà ñå
äåjñòâî îïåðàòîðà Õèëáåðòîâå ìàòðèöå è Ëèáåðèíîã îïåðàòîðà íà ïðîñòîðèìà
õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà. Òåìà îâå äîêòîðñêå äèñåðòàöèjå jå ïîñëåä»èõ ãîäèíà
âåîìà àêòóåëíà è ïðèâëà÷è âåëèêè áðîj èñòðàæèâà÷à. Çàïðàâî, ìîäåðíà
òåîðèjà ïîñâå£åíà Õèëáåðòîâîj ìàòðèöè, êîjà ïðå ñâåãà îáóõâàòà äåjñòâî
îïåðàòîðà Õèëáåðòîâå ìàòðèöå íà íåêèì êëàñè÷íèì ïðîñòîðèìà õîëîìîðôíèõ
ôóíêöèjà íà jåäèíè÷íîì äèñêó, ïî÷è»å ñà ðàäîâèìà ó êîjèìà ñå ðàçìàòðà
äåjñòâî îïåðàòîðà Õèëáåðòîâå ìàòðèöå íà Õàðäèjåâèì ïðîñòîðèìà Hp è
Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà Ap.

Ïðâèõ øåñò ãëàâà îâå äîêòîðñêå äèñåðòàöèjå ïîñâå£åíî jå îïåðàòîðó
Õèëáåðòîâå ìàòðèöå è »åãîâîì äåjñòâó íà ïðîñòîðèìà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà.
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Ïðâà ãëàâà jå óâîäíîã êàðàêòåðà, ñàñòîjè ñå îä ïîçíàòèõ è êëàñè÷íèõ ðåçóëòàòà
êîjè ñå îäíîñå íà Õàíêåëîâå îïåðàòîðå è äåjñòâî Õèëáåðòîâå ìàòðèöå êàî
îïåðàòîðà íà ïðîñòîðèìà íèçîâà, ïðå ñâåãà íà `p ïðîñòîðèìà. Äðóãà ãëàâà jå
ïîñâå£åíà äåjñòâó Õèëáåðòîâå ìàòðèöå íà Õàðäèjåâèì ïðîñòîðèìà è äîêàçó
äà jå íîðìà ‖H‖Hp→Hp jåäíàêà

π
sin π

p
çà ñâå 1 < p < ∞. Jåäàí äåî äðóãå ãëàâå

jå îðèãèíàëàí. Íàèìå, íàâåäåí jå ïîòïóíî íîâè äîêàç çà äî»å îãðàíè÷å»å
‖H‖Hp→Hp ≥ π

sin π
p
çà ñâå 1 < p < ∞, ïðè ÷åìó jå ïðèìå»åíà íîâà òåõíèêà

êîjà êîðèñòè õèïåðãåîìåòðèjñêå ôóíêöèjå. Íàâåäåíè äîêàç jå jåäíîñòàâíèjè
jå è åëåãàíòíèjè îä îíîã âå£ ïîñòîjå£åã. Ãëàâíè ðåçóëòàò òðå£å ãëàâå jå
êîíà÷íî ðàçðåøå»å îòâîðåíîã ïðîáëåìà êîjè ñå îäíîñè íà íîðìó îïåðàòîðà
Õèëáåðòîâå ìàòðèöå íà Áåðãìàíîâîì ïðîñòîðó Ap ó ñëó÷àjó êàäà jå 2 < p < 4.
Íàèìå, äîêàçàíî jå äà âàæè ‖H‖Ap→Ap = π

sin 2π
p

çà 2 < p < 4, ïðè ÷åìó jå

ó äîêàçó ïðèìå»åíà jåäíà íîâà òåõíèêà, êîjà ñå áàçèðà íà íîâîì ïðèñòóïó
ìîíîòîíîñòè èíòåãðàëíèõ ñðåäèíà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà. Ñà äðóãå ñòðàíå,
êîðèñòå£è òåõíèêó õèïåðãåîìåòðèjñêèõ ôóíêöèjà, äàò jå íîâ è îðèãèíàëàí
äîêàç çà äî»å îãðàíè÷å»å ‖H‖Ap→Ap ≥ π

sin 2π
p

çà ñâå 2 < p < ∞. Íàâåäåíè

äîêàç jå çíàòíî óïðîñòèî ïðåòõîäíî ïîñòîjå£è äîêàç. ×åòâðòà ãëàâà äîíîñè
ïîòïóíó êàðàêòåðèçàöèjó îãðàíè÷åíîñòè îïåðàòîðà Õèëáåðòîâå ìàòðèöå íà
ïðîñòîðèìà Áåñîâà è ïðîñòîðèìà ìåøîâèòå íîðìå è òèìå ðàçðåøàâà jîø jåäàí
ïðåòõîäíî ïîçíàò îòâîðåí ïðîáëåì êîjè äàòèðà èç íåêèõ ïðåòõîäíèõ ðàäîâà èç
òå îáëàñòè. Ó ïåòîj ãëàâè ñå ðàçìàòðà äåjñòâî îïåðàòîðà Õèëáåðòîâå ìàòðèöå
íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì ïðîñòîðèìà Áåðãìàíà, Áëîõà è Õàðäè-Áëîõà.
Ïîðåä òîãà, ó øåñòîj ãëàâè ñå, èçìå¢ó îñòàëîã, îïèñójå äåjñòâî îïåðàòîðà
Õèëáåðòîâå ìàòðèöå íà ïðîñòîðèìà Áåñîâà. Jåäàí îä ãëàâíèõ ðåçóëòàòà
äîáèjåíèõ ó îâîj ãëàâè jåñòå äà îïåðàòîð Õèëáåðòîâå ìàòðèöå H íå ïðåñëèêàâà
ïðîñòîð VMOA ó Áëîõîâ ïðîñòîð B. Òàêî¢å, ðàçìàòðà ñå è äåjñòâî îïåðàòîðà
H íà ïîòïðîñòîðèìà ïðîñòîðà H1.

Ñåäìà è îñìà ãëàâà îâå äîêòîðñêå äèñåðòàöèjå ñó ïîñâå£åíå ðàçìàòðà»ó
Ëèáåðèíîã îïåðàòîðà íà ïðîñòîðèìà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà. Ó ñåäìîj ãëàâè
jå äàòà ïîòïóíà êàðàêòåðèçàöèjà îãðàíè÷åíîñòè Ëèáåðèíîã îïåðàòîðà L íà
ïðîñòîðèìà Hp,q,α

ν . Ó îñìîj ãëàâè ñå ïîñìàòðà äåjñòâî Ëèáåðèíîã îïåðàòîðà
íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì ïðîñòîðèìà Áåðãìàíà, Áëîõà è Õàðäè-Áëîõà.
Äîêàçàíî jå äà àêî âàæè α > 1, òàäà ñå ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêè Áåðãìàíîâ
ïðîñòîð A2

logα ïðåñëèêàâà ñà Ëèáåðèíèì îïåðàòîðîì L ó ïðîñòîð A2
logα−1 ,

äîê ó ñëó÷àjó êàäà jå α ∈ R, Ëèáåðèí îïåðàòîð L ïðåñëèêàâà ëîãàðèòàìñêî
òåæèíñêè Áëîõîâ ïðîñòîð Blogα ó ñàìîã ñåáå. Ñà äðóãå ñòðàíå, ïîêàçàíî
jå è äà jå ïðåòõîäíî ïîçíàòè ðåçóëòàò î äåjñòâó Ëèáåðèíîã îïåðàòîðà L
íà ëîãàðèòàìñêî òåæèíñêèì ïðîñòîðèìà Õàðäè-Áëîõà, ó èçâåñíîì ñìèñëó
íàjáî§è ìîãó£.

Äåâåòà ãëàâà îâå äîêòîðñêå äèñåðòàöèjå jå ïîñâå£åíà îäãîâîðó íà îòâîðåíî
ïèòà»å òà÷íîñòè Êîðåíáëóìîâîã ïðèíöèïà ìàêñèìóìà ó Áåðãìàíîâèì
ïðîñòîðèìà Ap êîä êîjèõ jå 0 < p < 1 è ðàçðåøå»ó ïðåîñòàëîã äåëà
Êîðåíáëóìîâå õèïîòåçå. Íàèìå, ó äåâåòîj ãëàâè ñå äîêàçójå äà Êîðåíáëóìîâ
ïðèíöèï ìàêñèìóìà íå âàæè ó Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà Ap êîä êîjèõ jå
0 < p < 1. Îñèì òîãà, ó äåâåòîj ãëàâè ñå äîêàçójå òà÷íîñò Êîðåíáëóìîâîã
ïðèíöèïà ìàêñèìóìà ó Áåðãìàíîâèì ïðîñòîðèìà Ap êîä êîjèõ jå 1 ≤ p <∞.

Íàâåäåí jå è ñïèñàê ëèòåðàòóðå êîjè ñå ñàñòîjè îä 67 áèáëèîãðàôñêèõ
jåäèíèöà. Íàêîí òîãà, íàâåäåí jå è ñïèñàê ñèìáîëà êîjè ñå êîðèñòå ó
äèñåðòàöèjè, êàî è áèîãðàôèjà àóòîðà îâå äîêòîðñêå äèñåðòàöèjå.

Ðåçóëòàòè àóòîðà êîjè ñå îäíîñå íà òåìó äèñåðòàöèjå îájàâ§åíè ñó ó
÷åòðèðè ðàäà (ñâè ñà SCI ëèñòå), îä êîjèõ jå jåäàí ñàìîñòàëàí. Ïîðåä òîãà,
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àóòîð îâå äèñåðòàöèjå èìà è òðè ðàäà íà ðåöåíçèjè, îä êîjèõ jå òàêî¢å, jåäàí
ñàìîñòàëàí è êîjè ñå îäíîñå íà òåìó äèñåðòàöèjå. Ó íàñòàâêó íàâîäèìî ñïèñàê
ðàäîâà àóòîðà äèñåðòàöèjå êîjè ñó îájàâ§åíè èëè ïðèõâà£åíè çà îájàâ§èâà»å,
êàî è ñïèñàê ðàäîâà êîjè ñó íà ðåöåíçèjè.

Ñïèñàê íàó÷íèõ ðàäîâà êàíäèäàòà

Îájàâ§åíè èëè ïðèõâà£åíè ðàäîâè (ñâè ó ÷àñîïèñèìà ñà SCI ëèñòå)

• M. Jevti�c, B. Karapetrovi�c, Hilbert matrix on spaces of Bergman�type, Journal
of Mathematical Analysis and Applications, 453 (2017), 241�254. IF2015=1.014,
ISSN 0022-247X.

• B. Karapetrovi�c, Libera and Hilbert matrix operator on logarithmically weighted

Bergman, Bloch and Hardy-Bloch spaces, Czechoslovak Mathematical Journal
(accepted for publication). IF2015= 0.284, ISSN 0011-4642.

• M. Jevti�c, B. Karapetrovi�c, Hilbert matrix operator on Besov spaces, Publica-
tiones Mathematicae Debrecen, 90/3-4 (2017), 359�371. IF2015=0.438, ISSN
0033 - 3883.

• M. Jevti�c, B. Karapetrovi�c, Libera operator on mixed norm spaces Hp,q,α
ν when

0 < p < 1, Filomat (accepted for publication). IF2015= 0.603, ISSN 0354-5180 .

Ðàäîâè íà ðåöåíçèjè

• B. Karapetrovi�c, Norm of the Hilbert matrix operator on the weighted Bergman

spaces.

• V. Bo�zin, B. Karapetrovi�c, Norm of the Hilbert matrix on Bergman spaces (ó
îâîì ðàäó ðåøåí jå îòâîðåí ïðîáëåì êîjè ñå îäíîñè íà îäðå¢èâà»å íîðìå
îïåðàòîðà Õèëáåðòîâå ìàòðèöå H íà Áåðãìàíîâîì ïðîñòîðó Ap ó ñëó÷àjó êàäà
jå 2 < p < 4).

• V. Bo�zin, B. Karapetrovi�c, Failure of the Korenblum's maximum principle in

Bergman spaces with small exponents (ó îâîì ðàäó ðåøåí jå îòâîðåí ïðîáëåì êîjè
ñå îäíîñè íà Êîðåíáëóìîâó õèïîòåçó î ïðèíöèïó ìàêñèìóìà ó Áåðãìàíîâèì
ïðîñòîðèìà Ap ó ñëó÷àjó êàäà jå 0 < p < 1).
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ÇÀÊ�Ó×ÀÊ È ÏÐÅÄËÎÃ

Ðóêîïèñ Îïåðàòîð Õèëáåðòîâå ìàòðèöå è Ëèáåðèí îïåðàòîð íà

ïðîñòîðèìà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà êàíäèäàòà Áîáàíà Êàðàïåòðîâè£à ñàäðæè
âðåäàí íàó÷íè äîïðèíîñ ó îáëàñòè ïðîñòîðà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà, ïîñåáíî
ó òåîðèjè Áåðãìàíîâèõ ïðîñòîðà, êàî è ó îáëàñòè êîjà ñå îäíîñè íà èçó÷àâà»å
êëàñè÷íèõ îïåðàòîðà êîìïëåêñíå àíàëèçå, îïåðàòîðà Õèëáåðòîâå ìàòðèöå
è Ëèáåðèíîã îïåðàòîðà. Êàíäèäàò ñå óñïåøíî áàâè íàó÷íèì ðàäîì ó îâîj
îáëàñòè. Îájàâèî jå ÷åòèðè ðàäà ó ÷àñîïèñèìà ñà SCI ëèñòå, êîjè ñå îäíîñå
íà òåìó äèñåðòàöèjå è îä êîjèõ jå jåäàí ñàìîñòàëàí. Îñèì òîãà, òðè ðàäà
êàíäèäàòà ñó íà ðåöåíçèjè îä êîjèõ jå jåäàí ñàìîñòàëàí è êîjè ñå îäíîñå íà
òåìó äèñåðòàöèjå.

Èìàjó£è ó âèäó ñâå íàâåäåíî, ïðåäëàæåìî Íàó÷íî-íàñòàâíîì âå£ó
Ìàòåìàòè÷êîã ôàêóëòåòà äà ðóêîïèñ Îïåðàòîð Õèëáåðòîâå ìàòðèöå è

Ëèáåðèí îïåðàòîð íà ïðîñòîðèìà õîëîìîðôíèõ ôóíêöèjà êàíäèäàòà Áîáàíà
Êàðàïåòðîâè£à ïðèõâòè êàî äîêòîðñêó äèñåðòàöèjó è äà îäðåäè êîìèñèjó çà
îäáðàíó.

Ó Áåîãðàäó, ìàj 2017.

×ëàíîâè êîìèñèjå:

äð Âëàäèìèð Áîæèí (ìåíòîð), äîöåíò
Ìàòåìàòè÷êè ôàêóëòåò, Óíèâåðçèòåò ó Áåîãðàäó

ïðîô. äð Ìèîäðàã Ìàòå§åâè£, ðåäîâíè ïðîôåñîð
Ìàòåìàòè÷êè ôàêóëòåò, Óíèâåðçèòåò ó Áåîãðàäó

äîïèñíè ÷ëàí ÑÀÍÓ

ïðîô. äð Ìèðî§óá Jåâòè£ (ïðîô. ó ïåíçèjè)

ïðîô. äð Ìèëîø Àðñåíîâè£, ðåäîâíè ïðîôåñîð
Ìàòåìàòè÷êè ôàêóëòåò, Óíèâåðçèòåò ó Áåîãðàäó
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