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P. 6p.

KOjH calpiKe pe3yaTaTe nc*rpamnnau.a Y OKBHDY I0KTOpCKe nncep’raunje .

AYTOp-H, HAC/IOB, YACONHC, roAnHa, Gpoj BOJIYMEH3, CTPaHHIE

M. Ljubenovié, Majorization and doubly stochastic operators, Filomat, 2015, 29 (9), 2087-
2095.

Kpamax enuc cadpoxime (0o 100 peyu)

McnutuBann Cy CTOXacTHYKHM OMEPATOPH MO KOJNOHAMAa W [0 BpCTama, [ABOCTPYKO
CTOXacTHYKH ONepaTopd, Kao M Majopu3allMOHa penauuja Ha AMCKpeTHHM JleGeroBum

npocropuma IP(I), npu yemy je p Behe WM jeaHAKO O jedaH a Mawe WM jeJHAKO O]
beckonauno. Ilpukasanu cy moTpeOHM M JOBOJBHM YCJIOBM fAa onepartop AedHHHCAH Ha
OBaKBOM IpocTopy Oyzae ABOCTYKO croxacTuuku. Ako ¢y P u P aBoctpyko croxacThuku
onepaTopM, A0Ka3aHo je na je P nepmytauuja. [IpowmpeH je nojam majopusanuje Ha CKymy
ABOCTYKO CTOXacTHYKMX omnepatopa Ha IP(I). Jlath cy AOBOJBHM YCIOBH MOJ KOjUMA je
yonuwreHa KakyraHujeBa npeTnoctaBka TauyHa.

M. Ljubéﬁé\?ié Weak majorization and dbiibly substochastic operators on I’(I), Linear

f\/}tu‘fﬂn‘i\ onire cadpocurne (oo ,Hr);w-m

IlpowMpen je u okapakTepucaH mojam cnabe Majopusaluje Ha CKymy MO3MTHBHHX (yHKUMja
u3 npoctopa IP(I), 3a p sehe unu jennaxko on jenan, kaga je | npou3BosbaH HempasaH CKyIl.

Ilpu ToMe Cy yBeseHH ABOCTPYKO CYOCTOXAaCTHYKH OMEPATOPH HAa TMOMEHYTOM NPOCTOPY M

ycrnocrasibeHa je Onucka Besa m3mehy cnabe majopusaumje m oBux oneparopa. JlokasaH je

cnenehn pesynrar: pynkumja f je cnabo majopusoBana pyHKUMjOM g M DyHKuMja g je cnabo
Majopu30BaHa (yHKUHMJOM f, aKO M CaMo aKo MOCTOjM MapLujanHa nepmyrauuja P tako ja je
g=Pf. Kopucrehu HaBeneHH pe3ynraT okapakrepucaHe cy cnabe Majopusaumje Mmehy
no3suTHBHUM (ynkuujama u3 1P(I) M yonuuteHH Cy HeKM BaKHM pPe3yATaTH M3 KOHAYHO-
JAMMEH3HOHATHE MajopHU3aLlMOHEe TEOpH]e.

M. Ljubenovié, D. S. Djordjevié, Linear preservers of weak majorlzauon on IP(I)*, when

pe(1,0), Linear Algebra and its Applications, 2016, 497, 181-198.

Kpamax onuc cadpacune (0o 100 pev)

Hcenutueanu cy orpaHiyeHd JuHeapuu onepatopu Ha mpoctopy IP(I) kana je 1 Geckonauan
CKyn, npu uemy je p sehe o jenan. Onpehenn cy motpeGHM U AOBOJLHM YCIOBH TOJ KOjHMA
AaTh omeparop 4Yysa cnaly majopusauujy u goGujeHa je koHkpeTHa (opma Kojy mMopa jaa
3a7l0BOJbaBa MPOM3BOJBHO OuyBame. JloKasaHO je Ja Kkiaca CBMX JIMHEApHHUX OYyBaiba OBE

penalmje jecTe 3aTBOPEH CKYN Y TOMOJIOTHjH 0/ipejeHOj ONepaTopcKOM HOPMOM.
M. 'l'_',j'libenowc. D.S. Djord_]ewc Linear preservers of weak maJorlzation on ' (I) when I is
an infinite set, Linear Algebra and its Applications, 2017, 517, 177-198.

Kpamar onice cadpaucune (oo 100 pevi

HcnutuBanu ¢y OrpaHH4eHH JIMHEapHH OnepaTopu Ha MpocTopy 1'(1), npu uemy je I
Geckonauan ckyn. Ilpe cBera je nokasaHo Aa NoCTOje ONepaTopH Ha JIMCKPETHOM JleGerosom
npoctopy I'(I) koju uysajy cna6y MajopH3alHjy alu uMajy apyrauujy (opMmy o ouyBama
cnabe majopusauuje Ha IP(I) xana je p Behe oa jenan. Yenocrasbenu cy nmpcﬁnu 1 JIOBOJbHH
YCIOBM J1a mocMaTpanu onepartop Oyze ouyeame ciabe majopusaunje Ha I'(I)* u gat je o6nuk
NPOU3BOJEHOI OYyBalba OBE pesauu Je Talcobe Je JloKa3aHoO fa Kjaca CBMX JIMHEapHUX
ouysawa cnabe majopusaumje Ha I'(I)* jecte 3aTBOPEH CKYyN Yy Tonosoruju oapeheHoj
OMepaTopcKOM HOPMOM.

'HAIIOMEHA YKOJHKO je kanauaar OGJaBHO BHILE 071 3 palta, 101aTH HOBE PefloBE ¥ OBaJ A0 IOKYMEHTA

‘Kannupar ucnymwasa ycnose 3a oueHy u onbpaHy AOKTOpCKe QHCepTaluje Koju ¢y npeasleHH 3aKOHOM O BUCOKOM
‘obpazopamy, Cratyrom YHusep3utera u Cratytom dakysrera.
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'YBUIOM y cajpiaj JOKTOPCKE JAUCepTaLMje, Kao M y CHcaK Hay4YHHX pajoBa KaH uaata, KOMHCHja 3a:<.rbyqyje
na KaHJlH,[laT Ha HajGOJbH Moryhu Ha4MH HCITyHbaBa CBe 110Tpe6ue ycrnose 3a onﬁpauy JIOKTOPCKE nucepTaunje
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Kparak onuc nq;e,uuuux fenoBa ,uncepTaunJe (00 500 pevu)

JlokTopcka uucepTauuja Ce CacTOjH O/ MeT I71aBa Koje cy Jajbe TeMaTCKH nojieJbeHe Ha cexume

TlpBa rnaBa je YBOAHOT KapakTepa H y 0] Cy MpeJCcTaB/beHH OCHOBHH MOjMOBH M TBplema koja cy 6una Heonxoaua 3a
Jajbe M3narawe. Y NpBOM Jelly Cy JaTH MO3HATH pesy]TaTH U3 KOHa4YHO-AMMEH3HOHAIHEe MajopH3aluoHe Teopuje. Y
ApPYroM Jeny Cy NpHKa3aHH NOjMOBH MajopH3allMjeé M CTOXAacTHYKHX Oneparopa Ha OecKOHAaYHO-AMMEH3HOHATHHM
auckpeTHHM JleGeroBum npocTopuma.

'Y apyroj riaBd cy npukazaHe BeoMa BaxkHe 0coOMHE MajopM3allije M CTOXACTHYKMX Orepatopa M YCIOCTaBJbeHA je
Onucka Besa u3Mely oBHX mojMoBa. Y Jpyrom Aeny je yBeleH IojaM Majopu3auuje Mehy ABOCTPYKO CTOXaCTHUKHM
ornepaTopuMa Kao YONLITeHhe Majopu3aliije Ha CKyNy JBOCTPYKO CTOXACTHYKHMX MAaTpHLA ¥ JaTH CY JOBOJbHU YCIIOBH MO/
KOjuMa je yomuTeHa KakyraHujeBa npeTrnocraBka TayHa.

Y rtpehoj rnaBu je mpowMpeH mnojam cnabe Mmajopu3auMje 3a MO3WTHBHE (yHKUMje Koje Npunaaajy AHCKPETHOM
Jleberosom npoctopy IP(I), rae je p Belie mnu jennako ox jemad W rae je | mpomsBosbaH HempasaH CKyI, Y3 nomoh
JBOCTPYKO cyGCcTOXacTHYKHX OrepaTtopa Ha OBHM npoctopuma. M3meljy octanor je mokasaHo je Aa je HopMa JIBOCTPYKO
cyOCTOXaCTHYKMX ONepaTopa HajBHIUE jelaH M JaTH cy noTpeOHM M JOBOJBHM YCNOBH Ja TMPOM3BOJBAH omepartop Oyne
JBOCTPYKO cyOcToxacTHukd. YonwTeHa je nosHara HejenHakoct Bajna m Tomuha 3a konBekcHe (yHKkuuje u cialy
Majopusauujy, y3 nomoh koje je nokazaHo na cy ase (ydkuuje mMehycoGHo cnabo Majopu3oBaHe ako M CaMo ako ce
'pasnMKYyjy A0 Ha MapuUHjaiHy MepMyTalujy CBOjHX MO3UTHUBHMX eleMeHaTa. Ha OCHOBY OBOr pesyiitara je 3aKk/byueHo Aa
ce y HekoM cMHcny cnaba MajopHsalija MoXKe MOCMAaTpaTH Kao mnapuujanHo ypeljewe. ¥ apyrom aeny oBe riase
MCTUTHBAHA CY JIMHeapHa o4yBakba ciabe Majopu3auuje, MpH YeMy Cy pa3iiMKOBaHa /1Ba clly4aja, kaja je p Behe oa jenan
M KajJa je p jeqHako jenad. 3a oba ciyvaja cy npeacTaB/beHH NOTpeOHH U 10BOJbHH YCIOBH Ja MPOM3BOJbAH ONeparop Ha
IP(I), xana je I 6eckonauan ckyn, Gyne nuHeapHO ovyBame cnabe majopusaumje. llTaBuiue, npeacraB/beHa je KOHKpeTHA
tdopma oBux ouyBawa. [lokasaHo je na je cKyn CBHX O4yBama 3aTBOPEH y OLHOCY Ha OMepaTopKy HOpMy, kKazja je I
NPOU3BO/BAH HEMpas3aH CKyl. YKOJMKO ce MocMarpajy camo MO3MTUBHM ONEpaTopu, O4yBawa cTaHgapaHe M cnade
Majopu3aluje ce noKnanajy.

Y 4eTBpTOj rNMaBu je cy Aath motpeOHM M NOBOJBHM YCIOBM 1a NpoM3BoJbHA ¢daMunuja Gyne orpaHuyeH JMHeapaH
onepatop Ha npoctopy 1'(I), oaHocHo Ha npocTopy 17(1). LlITaBuiue, A0KA3aHO je Ja CY OBH YCJIOBH JOBOJLHH J1a ONIEpPaTop
Oyne nuHeapaH M OrpaHH4eH 3a CBAako p M3 ckyma [1,00], W y OKBHpY OBe Kjace OnepaTopa je yBeleH H OKapaKTepucaH
nojaMm JBOCTPYKO CYNEPCTOXACTUYKOr OMNEpaTopa Kao YOMIUTEeHe MojMa IBOCTPYKO CYNEPCTOXACTHYKE MAaTpHLE.
[Tpowmpen je nojam cnabe cynepmajopusauuje 3a nosutusHe ¢yHkuuje u3 npocropa IP(I) u npukasana je Onucka Beza
u3mely oBe penauMje U CynepcTOXacTHYKHUX oneparopa. YOniuTeHe Cy BasKHe HejeHAKOCTH 3a KOHBEKCHE W KOHKaBHE
¢yHkuuje v cnaby cymepmajopusalujy, Ha OCHOBY KOJHX je J0Ka3aHO Ja Cy JBe MO3WTHBHE (JYHKUHje W3 JUCKpPEeTHOr
JleGeroeor npoctopa 1'(I) meljycoGHo cnaGo cynepmajopH3oBaHe ako M CaMO aKo C€ OHE Pa3lIMKyjy [0 Ha nepMmyTauujy.
3axsbyudeHo je aa je cnaba cynepmajopusaiuja npe-ypeljerse, a y crielujanHoM ciy4ajy Kaja je p jeJHaKo jefiaH, MoXe ce
nocMaTpaTH Kao mapuujanHo ypehemwe. ¥ apyrom aeny ose riiase je je qata KOHKpeTHa (popMa JIMHeapHOr o4yBaiba crabe
cynepmajopusaumje Ha 1'(I)*, kana je | GeckoHayaH CKymn, M 3aKJ/bY4YEHO j€ Jia YKOJIMKO ONEpaTop 4yBa jefHy Of TpH
nocMmarpaHe Majopusauuje, uyBa M Jpyre JBe, ako Ce MOCMAaTpajy camo MO3MTHBHH ONEpaTOpH, LITO je Y CKIamy ca
TMO3HATHM KOHAYHO-IMMEH3HOHATHMM ciydajeM. JlOKa3aHO je 4a je cKyn CBHX OuyBawa chale cynepmajopusauuje
3aTBOpEH y OIHOCY Ha OMepaTopKy HOpMy, Kaja je | npou3ssossan HenpasaH ckyn.

Teta rnasa je 3ak/byuyak, y KOME je AT KpaTak OCBPT Ha BakHE pe3y/iTaTe M3 JMCEpTalMje M IHXOB 3Hauaj 3a Jasbe
:“CTP?‘}??“B?‘!*'?- '

BPEI[HOBAH:E PESYJITAT A }IOKTOPCKE )IHCEPTAJ.[HJE

‘HHBO OCTBapHBa}ba T0CTAB/BEHHX IMbEBA W3 TpHjaBe JI0KTOpCKe AucepTaumje (do 200 pevi)

Ilpeanoxkena aucepranmja je y NOTNYHOCTH OCTBapHia LMJbEBE MOCTaBJbeHe y HeHO] npujasu. Haume,
MPOLIKMPEHH CYy M OKapaKTepucaHH TNOjMOBHM cnabux Majopu3alMOHMX penaumja y3 momoh oaropapajyhux
JBOCTPYKO CYOCTOXAaCTHUKMX M CYMEpPCTOXACTHYKMX OmepaTopa Ha JUCKpeTHHM JleGeroBMM mnpocTopuma.
Ilokaszano je na ce oBe penaiMje MOTY MOCMaTpaTH Kao napuujainHa ypehema M YONIUTEHH Cy HEKH BaXKHH
pe3ysNTaTH M3 KOHaYyHO-AMMEH3HOHANHE Majopu3aunoHe Teopuje. [lponahena je ¢opma nMHeapHHX OYyBamba
OBMX pejlauMja, J0Ka3aHO je Ja Cy CKYNOBH CBHX OUYBama 3aTBOPEHM M 3aK/by4€HO je Ja ce MO3HTHBHA
OuyBamwa CTaHJap/He M Ape cnabe Majopu3alMOHE penauuje rnokananajy 3a ciydaj p jeauako jeaad. Takobe,
TMpOWIMpPEH je M pa3MaTpaH M0jaM Majopu3alMje 3a ABOCTPYKO CTOXacTHYKe oneparope AeHHHCAHE Ha
nuckpetHum Jleberosum npocropuma. Ha Taj HauuH je ca jeaHe cTpaHe y BeJIMKOj MepH KOMJIETHPAHO
'MCTPaXKHBabhe HAjBAXHUJUX MAajOPH3aLMOHMX pellaluja M HHXOBHX O4yBawa Ha JucKpeTHuM JleGeroBum
NpocTOpHMa, a ca ApYyre CTpaHe MOCTAaB/bEH je OKBMP 3a Jaba HCTPAXKHMBama 0a3MpaHa Ha yOoNuITeHHMa
Majopu3alMOHHX penaluja M CTOXAaCTHYKHMX ONeparopa Ha MNOCMATPaHMM OeCKOHAYHO-AWMEH3HOHATHUM
NpOCTOpHMA.

‘3Hayaj ¥ HayYHH JOMPHHOC OBE JAMCEepTaluje orneaa ce y cnenehem:
1. Jucepraumja ce 6aBu akryenHum npoGiieMuma y ofnacti Teopuje onepartopa. Bpiue ce mpowmpera nojMosa
CTOXaCTHYKHX MaTpHL@A M MajOPU3ALMOHKUX pesalja Ha AMcKpeTHUM JleGeroBUM npocTopuMa, H yOTIUTaBajy ce



2. HcnuTtuBame ovyBama  paziMYMTHX MaTeMaTMYKMX pelauuja NpeicTaB/ba YBEK akTyelHy H 3aHHMJBHBY
TemaTuky. Y AMCEpPTaLMju CY OKapakTepHCaHa NHHEApHA OYyBamba YONLITEHHX MajOPU3ALMOHMX pesalMja Ha
nuckpetHum JleGeroBum npoctopuMa.

3. Bpuu ce ynopeaHa aHanu3a QoOMjeHHMX pesy/iTarta 3a HW3ydyaBaHH GecKOHAuHO-IMMEH3HOHANHM CNy4aj ca oj
paHuje MO3HATHM Y JIMTepaTypy KOHAYHO-AMMEH3HOHAHHUM CJTyuajeM, LITO OBOj AHCepTaLUju Aaje Behiu 3Havaj U
YHHH je cBeoDyXBaTHOM.

Pesynratu oBe Quceprauuje cy 00jaB/beHH Y Mo3HATHM MeljyHapOaHUM YaconucuMa, WTO Takolje cBefoYH /A je HhUXOB
3HAYaj U Hay4YHH JOMPUHOC MPErno3Har of] CTpaHe IHpe MaTeMaTHUYKe jaBHOCTH.

OlleHa CaMOCTATHOCTH Héyqnof paja Kau)lu,ué_"ra (a0 100 permﬁ _____________
Kanzaunar je noxasao BUCOK CTENEH CaMOCTAJIHOCTH y HayuHoM pay. OGjaBuo je aBa caMOCTallHA HayYHa pana
u3 kareropuje M21. Jlucepraumja cagpik M 1o cajaa He nyOJMKOBaHe pe3yJiTaTe KaHau/ara. ;
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