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Ha cemamnu HacraBro-mayunor Beha Maremaruuror dpakynrera ogp:xanoj 04.09.2020.
roauae y Beorpany onpebenu cMmo 3a 4iaHoBe KOMUCHj€e 3a IPETJIEN U OIeHY TOKTOPCKeE

noucepTanuje moa HaCJI0BOM

L, CA0BU eKCMPEMYMA 304 JeOHY KAACY NPOOAEMA ONMUMUIALUJE Ca
HENP exUOHUM 8DeMEHOM”

kagaunata Asnekcannpa Josuha. Hakon npersena pykonuca koju je Anekcanmap Josuh
npenao komucuju, nogHocumo Hacrasao-nayunom Behy Maremartuukor gakyarera cie-

nehn

MN3BEIITAJ

1 DBwmorpaduja kanminara

Anexcannap 3. JoBuh je poben 14.11.1986. romune y Cypaynunu. OCHOBHY U CPeImy
MKOJIY je 3aBpmmo y Baamuumaom Xany, kao HOCUIaln Bykosur 0unaoma W OATIIOMA
13 MaTeMaTuKe U U3MKe. Y YeCTBOBAO je Ha TaKMUUYEHNMa U3 MaTeMaTUKe U QU3UKE U
ocBajao Harpane. Takobe je 6ro mojga3HUK MATEMATUYKUX CEMUHAPA Y UCTPAKNBAUKO]
cranunu IletHuna. Marematuuru ¢axynrer y DBeorpany, cmep Hywmepumuka mate-
MaTWKa 1 onTmMumsanuja, 3aspmuo je 2011. rommue ca mpoceunom omenom 9,30. loxk-
Topcke cryauje Maremarnukor ¢akynrera Y HuBep3uTeTa y Beorpany ynucao je 2011.
romue. Ox 2011. mo 2013. romuue panuo je ma WHCcTUTYyTY 38 QU3UKY Y HUBEp3UTETA
y Beorpamy. Omn 2014. mo 2016. romuae pamuo je Kao capagHUK Y HACTABU, a O
2016. roouHe MO maHac paad Kao aCUCTEHT 3a HaydHy obisact Hymepuuka maTremMaTuka
u onTuMm3anyja Ha Marematnukom darkynrery Y HuBep3urera y Leorpany. Ha Mare-
MaTUYKOM ¢akyinTeTy y Deorpany np:kao je Bexbe Ha nmpenMerunma [IuckpeTHe CTPYE-
Type 2, Maremarura 1, ¥YBon y Hymepuuky marematuky, Maremarura 2, Hymepuuke
Metone ontuMmusanuje, luckperne crpykrype 3, Teopwuja urapa m YBom y Teopujy
eKcTpeMaJiHuX Tpobiema. YdyecTByje y pamy mpojekra 174015 |, Aupokcumanuja uaTE-

rpajHUX ¥ OU(epeHIrjaJTHIX olepaTopa 1 IpuMeHe” .
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3 IIpemvier MOKTOPCKE mucepTalluije

[Ipeaver oBe MOKTOpPCKe mucepTalje je mpobieM OnTUMU3alje ca HEIPEKUIHUM Bpe-
MeHOM, kKoju je moctaBuo 1953. rommme Puuapn Benman. Opn mHTEepeca cy 3HaudajHe
IpUMEHe OBOI' Ipo0JsieMa y pas3iIndyuTuM cdepama €eKOHOMUje, MAIIMHCTBa U OIepa-
[UOHUX UCTPaKUBAIA. 3ATO je 3aHMMJLUBO Pa3MaTPaTHU YyCJIOBE €KCTpPeMyMa Koju Ou
MIOMOTJIV TTPOHAJAKEHY MPAKTUYHNX METOAa 3a pellaBame OBOr IpobJeMa.

Teopuja Koja ce Tudue TeopeMa aJITEPHATUBE Y KOHAYHO- IMMEH3MOHNM ITPOCTOPUMA j€
nOoOpO mo3HATa U MOKe ce Hahu y MHOTUM KHUTraMa U PaJoBUMa KOju ce DaBe TeOpujoM
exkcTpemMaJsiHUX npobiema. Mnak, HGeckOHAUHO- IMMEH3VMOHA YONIITEHa MOMEHYTUX TEO-
peMa HUCY TaKO MO3HATAa W MPENCTaB/bajy 3aHUMJLUBO MOJhE 3a UCTpakuBame. Takobe,
HEKU PEe3YJITATU KOJU Ce TUUY IMOMEHYTUX YOUIITeHha Yy OECKOHAYHO-IMMEH3MOHUM IIPO-
cTOpUMa Cy HETayHU, Ma CYy ¥ OAroBapajynu ycJaOBM €KCTPEeMyMa Kao W pPe3yJITaTu
TeopHuje AYaAJHOCTH Y O0JacCTH ONTUMU3AIMje Ca HEMPEeKUIHUM BPEMEHOM, NOOUjeHur
IPUMEHOM TaKBUX Te€OpeMa, HEKOPEKTHU.

[Ipenmer oBe mucepraluje cy KOHBEKCHU CKAJAPHU U BUMIEKPUTEPUjYMCKU TPOOIEeMU
KA0 U TJIATKU BUMIEKPUTEPUjYMCKU U PAIMOHAJHU MPOOJJIEMU ONTUMU3AIM]E Ca HEmpe-
kuaHUM BpeMmeHoM. (CBM HaBeIeHU npoOJsieMu cy ca (a3HUM OTpAaHNYEHUMA THUIA He-
jemraxkoctu. /lobujeHu cy yciiOBU eKCTpeMyMa M TeopeMe TYaJHOCTU 3a OBe mpobieme
y3 moJaTHe IPETIOCTABKE PEryJapHOCTU (a3HUX OorpaHmdema. ['1aBHUM amapatT je HOBa
TeopeMa aJTepHATUBE, 38 CUCTEM CTPOTUX U HECTPOTUX KOHBEKCHUX HEjeTHAKOCTU Y

(YHKIMOHAJIHNM IPOCTOPMMA, NOoKa3zaHa u nybsmkoBana 2019. ronume.

4 Canpskaj mucepTanuje

OBa mucepramnuja ce cacToju o IpPBe YBOMHE IJIaBe Ha b cTpaHa, TekcTa on 87 cTpaHa

noxesbeHOr y 6 ryaBa m cnucka gureparype on 109 6ubauorpadcke jenuHure.



Y npyroj riaaBu je maTa MOTUBAIMja U MPErjen HEeKUX pe3yJjaTaTa U3 JUTepaType.
OsBa ryiaBa canp:Ki OCHOBHE IMO3HATE TeOpPeMe aJTePHATUBE y KOHAYHO- TUMEH3UOHUM
IPOCTOPUMA, KA0 U HEKe HUXOBE MPUMEHe Y M3BODHemy yCioBa ONTUMAJIHOCTUA y MaTe-
MATUYKOM TpOOrpaMupamy. ¥ OBOj TJIABU CY [AaTa HEKa YOIIITEeHha OBUX TEOpPEMa y
GYHKIMOHAJHNM IPOCTOPUMa. JenHa o BUX je yonmreHa ['opnanoBa Teopema ajiTepHa-
tuBe nmybamkoBaHa 1985. rommue. OnHa ce mOkKa3aJsia HOCTA MPAKTUYHA 33 IPUMEHE Yy
obiacTu onTUMMU3AIKjE CA HEIPEKUIHUM BPEMEHOM, TAKO 1A j€ BEJUMKU OPOj MCTAKHY TUX
MaTeMaTuJYapa UCTY ¥ KOPUCTUO 3a U3BODHeme HEeONXOMTHUX YCJIOBA €KCTPEMyMa U TeO-
pema nyajgHocTtu. Mmak, mako Ha MpBUW MOTJIEN MMa jeaHOcTaBaH moka3, 2019. ronune
je ToKa3aHo ma MOMEeHyTa TeopeMa HUje TauvHa, a CaMUM THUM M JOII HEKe TeopeMe U3
IUTEPAType, KAo HmheHe NUPEKTHE mocjaenuiie. Y OBOj IJIaBU je OAT jeIaH KOHTPAIpUMep
Ka0 UIyCTpallilja HEKOPEKTHOCTHU IIOMEHYTe TeopeMe, a 3aTUM (OpMyJIUcaHa HOBA TE€O-
peMa aJTepHATUBE 33 CUCTEM CTPOTUX U HECTPOTUX KOHBEKCHUX HEjeIHAKOCTU, KOja je
nokazana 2019. romoume.

Tpeha rnaBa ce 6aBU KOHBEKCHUM NPOOIJIIEMUMA ONTUMHU3AIM]E CA HEIPEKUIHUM Bpe-
MEHOM. Y OBOj I'JaBU Cy JA0OMjeHN HEONXOMHW M MOOBOJLHU YCJIOBU EKCTpPEMyMa 3a
CKaJIAapHU KOHBEKCAH IPOOJEeM ONTUMU3AIMje ca HENPEeKUIHUM BpeMmMeHOM. Takobe, y
OBOj TJIABU CY WM3BENEHU U HEONXOMHUW YCJOBU 3a CIEINUjaJIHy KJacy OBOI ImpobJema,
KaJa je mMoAMHTeTrpaJHa (yHHKIMja IU/ba JUHEeaApHA IO APYroM aprymeHty. lokasame
cy TeopeMe caabe M jake DyaJJHOCTUA KaO M HEKe HUXOBE AUPEKTHe mocienune. [latwm
CY KOHKDETHU M J0OpO MpUKA3aHU MPUMEPHU KOju MOTBPDYjy TEOpujCcKe pe3yararTe.

Y 4eTBPTOj IIaBU Ce PelIaBa KOHBEKCAH MPOOJIeM BUIMIEKPUTEPHU)YMCKE OITUMU3AIIN]e
ca HeIPEeKUIHNM BpeMeHOM. VI3BeneHu Cy HEONIXOMHU U HOBOJLHU yCJIOBU ONTUMAJHOCTU
HYJITOT pelia 3a KOHBEKCAaH MpobJieM y3 noJaTHE MPETIOoCTaBKe peryiaapHocTtu. Pemema
cy pa3marpana y cmucay Ilapero onrumaanocTtu. Y OBOj IIaBU Cy MOOUjeHU OMIITHA)U
yciaoBu HeTpuBmjasHoctu JlarpamxoBux MHOkmMiIana. Taxkobe, matm cy KOHKpeTHHU
npuMepu Koju MOTBPhHyjy Teopujcke pesyiarare.

Y metoj riiaBu ce obpabyje riamak mpobaeM BUIMIEKPUTEPUjyMCKEe ONTUMU3AIMA]E CA
HENPEKUIHUM BPEMEHOM. Y OBOj IJIaBU Cy MOOWjeHM HEOUXOMTHU U JOBOJHPHU YCJIOBU
eKkcTpeMyMa 3a oBaj mpobisieM. /[laTa cy mBa myajsiHa MOIesa U JOKa3aHe Teopeme ciaabe
u jake nyaaHocTtu. Tarkobe, KOHCTpyWCaH je MIyCTpaTUBaAH IpuUMep Koju moTBpbhyje
TEOPUjCKe pe3yJTare.

Y mecToj TyIaBU je pa3MaTpaH TJIaaK PAIMOHANHN TPOOJIeM ONITUMU3AINje Ca Helpe-
kuganM BpemenoM. Jlobujena je Besa uaMely ckajsapHOr ¥ pPAIMOHAJIHOT TpobiieMa
a OHJa Cy WM3BEIEHU HEOUXOMTHU yCJIOBU E€KCTpeMyMa y3 OOAaTHE MPETIOCTaBKE Pery-
mapuoctu. Tarkobe, y oBoj rmaBu cy moOujeHM u MOBOJBHU YCJIOBU 3a OBY KJIACy
npobiemMa y3 HOJATHE MPETIOCTaBKe T'eHePAJIM30BaHE KOHKABHOCTU (KOHBEKCHOCTM).
dopmynucana cy um aBa OyaJiHA MOJeJIa a OHAA MNOKa3aHe TeopeMe ciabe M jake my-
asmaocTU. JlaTty cy KOHKpeTHU 1 nOoOpO IMpUKa3aHu MPUMePU KOju MOTBPhHyjy Teopujcke

pesyaTare.



3akbyvak U npaBiu Oyayher mcrpakmpBama HaTU CY Yy HOCIEOH0j TIABU.

5 3akdbydyak M Ipemajior

[MTpemmer moxTopcke mucepramnuje Amercanmpa Josuha je akryesna obGJsact, BeoMma
3HAYajHA U pe3yJaTaTu M0 KOJUX je AOoIao MPeACcTaBsbajy BEJIUKW HAYYUYHU AOTMPUHOC
y TeOpHuju eKcTpeMayiHuX mpooOsema. Ha akTyemHocT m 3Hauaj Teme ykKa3zyjy U MHOTU
WCTAKHYTU MaTeMaTUYapu KOju ce DaBe OBUM NUTABUMA U HBUXOBU PE3YyJTATU KOjU Ce
00jaBiby]y V BPXYHCKUM CBETCKUM YaCOTMUCUMA.

obujenn cy HOBU YCJIOBU €KCTPEMyMa 3a CKAJAPHU U BUIIEKPUTEPU)YMCKUA KOH-
BEKCHAH NpOOJIeM ONTUMU3AIMje ca HempeKuIHUM BpeMeHoM. Takobe cy u3BeneHu u
YCJIOBA EKCTPEMyMa 3a BUIIEKPUTEPUjYMCKU U PAIUOHAJIHUA HTPOOIEM ONTUMU3AIL]jE
ca HEIPEeKUITHUM BPEMEHOM y3 IpeTHocTaBke mupepennujadbuanoctu. OBakBu pe3yi-
TaTy joIn HUCY NOOujeHu y Jaureparypu kazxa je npobieMm meduuucan y Lo ([0, T];R™).
Y nmucepramuju je Takobhe yra3zaHO Ha HEKe HEKOPEKTHE pe3yJiTaTe U3 JUTepaType u
moryhe mpasue Oyayher ucrpakuBama. Te3a je semo Hammcana, ca jaCHUM TOKA3UMa
¥ KOHKPDETHUM NIPUMEPUMA.

306or cBera HaBeneHor, npeniaxkemo HacraBro-mayunom Behy Maremaruukor ¢a-
KyJTeTa na NPUXBATU MPUIOKEHU TEKCT Kao JOKTOPCKY muceprarujy Asnekcamapa Jo-

Buha U OApeau KOMUCH]Y 3a HEHY jaBHY OAOpaHY.

Beorpan, 18.10.2021.
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MaremaTnyku (axyyaTeT



