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HACTABHO HAYYHOM BERY
®GUNO30PCKOT GPAKYITETA
YHUBEP3UTETA Y BEOIPALLY

Pedepat 0 3aBpLIEHOj AOKTOPCKOj AUcepTauujm
FEQAEN O AKCMOMATU3ALMIN TEOPUIE CKYMOBA
AOoKTOopaHaa MUJTOLWLA ALIMRA

Oanykom HactaBHo-Hay4yHor Beha ®unosodckor dakynteTa og 25.9.2014. nsabpaxu
CMO Y KOMUCHjy 3@ aHaNMN3y U OUEHY AOKTOPCKe aucepTaumnje ledesn o akcuomamusayuju
meopuje ckynosa AokTopaHaa Mwunowa Auyvha. Ha ocHoBy yBuMAa y paj KaHAMAaTa,

nogHocumo HayuyHom Behy dunosodckor pakynteTa oBaj M3BELUTA].

1. OCHOBHM NOAALUM O KAHAUAATY U AUCEPTALUjU

Mwunow Auuh ce poauo 1982. roamHe. 3aBpwno je rMMHasunjy y CmeaepeBcKoj
ManaHuu. Cryamje dunosoduje Ha Opesbewy 3a ¢unosodpujy ®Punosodpckor dakynteta y
beorpagy ynucao je 2002. rogunHe, a 3aspwmno 2008. rognHe ca npoce4yHom oueHom 9,82 un
oueHom 10 Ha gunaomckom umcnuty. OH je TOKOM CBOjuUX CTyauja ¢unosoduje nmao nen
ycnex y CBMM npegMeTMma, a/M je MOKa3ao HapOouuUTy CKAOHOCT Ka Jsoruuun. Heros
ANNNIOMCKM  pad w3 Te o06nacTv  noa  HacnoBom Mcmpamcusara O 30KOHUMA
acouujamusHocmu U KomymamusHocmu, oabparbeH 16.06.2008, npeBasnnasn y mHorome
yobuuyajeHe 3axTeBe KOjM Ce MOCTaB/bajy 3a AWNJIOMCKe pagose Ha Opemery 3a
dunozodujy. Y wemy je Aymnh nokasao ga je ynyheH y obMmHy n Beoma cneumjannsoBaHy
nutepatypy. MoKasao je n 3aBUAAH HMBO 3PENOCTU U OPUTUHANHOCTMU.

Ha poktopcke cryamje dunosodunje Ha Opeswewy 3a ¢mnosodunjy dunosodckor
dakynTeTa ynucao ce wWkKoacke roanHe 2008-2009. Ha tum ctyamjama npeametu Koje je
n3abpao cy yrnaBHOMOMUAM yCMEpeHW Ka NOruuM, U OH je MOJIOKMO 4YeTUpu npeameta
(TEOPUMIJA AOEAYKUWIE, ®UNO30PUIA U NOCEBHE HAYKE, TPAOMUMOHAIHA WU
CABPEMEHA META®U3NKA un TEOPUIA CKYMNOBA Ha Matematnukom dakyntety



YHuBep3uTeTa y beorpaay) ca oueHom 10. JaHa 29.12.2011. opbpaHuno je npeasior Teme
[LOKTOPCKe AaucepTaumje nog Hacnosom ,legen o akcmomaTtusaumju Teopumje ckynosa” npeg,
Komucujom y cactasy npod. ap *KusaH Jlasosuh, npod. gp MupjaHa Bopucasmwesuh, gou,.
ap Anekcanpap Meposuh n npod. aAp Kocra JoieH (meHTOp).

Opn 01.02.2009. roauHe 3anoc/ieH je Kao CapafHUK Yy HacTaBM Ha ojdesbery 3a
dunnosodpnjy dunosodpckor pakynteta y beorpaay, rae ApKu HacTtaBy uM3 npeameTta Jlormka
Ha NpBOj roauMHun ctyagunja punosoduje n n3bopHor npegmeta dunosoduja matematnke Ha
yeTtBpTOj. OA,30.9.2010. pagn y 3Batby aCUCTEHTA HAa UCTOM NpegMeTy.

Auuh je 610 capagHUK Ha NpojekTy ,Penpe3eHTaumje NOFMYKUX CTPYKTYpPa U HUXOBE
npumeHe y padyHapctey” MaTtematmukor UHctuTyTa y Beorpagy y nepuogy oa 2009. po
2010. TpeHyTHO y4ecTByje Ha npojeKTMma ,PenpeseHTaumje JNOMMYKUX CTPYKTypa u
bopmanHux jeamka u bMxoBe NpUMeHe y padyHapcTsy” 1 ,JIMHAMUYKM CUCTEMM Y NPUPOAM
n apywTtBy: GMN030PCKM M eMNUPUJCKM acnekTn” Ymju cy Hocuoum, pesom, MatemaTuyku
NHcTuTyT y Beorpaay n UHcTUTyT 3a dmnnosodujy dunosodckor dakynteta y beorpagy, a Koje
dunHaHcMpa MUMHUCTAPCTBO NPOCBETE, HAayKe 1 TEXHONOLWKOT pa3Boja Penybanke Cpbuje.

Auunh je po caga 06jaBMo 5 HayYHUX U CTPYYHUX paoBa U TO:

1) Auyuh M. ,OHTO/IOWIKA M ENUCTEMOJIOLLKA AMMeEH3nja leaenosor naatoHnsama”, Theoria,
Cpncko ¢unosodcko apywteo, beorpaa, 2 (2010), 39-50.

2) Auuh M. ,®uno3odcka Teopmja CKynosa, KPUTUYKM OCBPT Ha Krbury Michaela Pottera
Set Theory and its Philosophy”, Theoria, Cpncko ¢unosodcko apywTtso, beorpaa, 2 (2010),
127-132 (yaconuc KaTteropuje M24).

3) Auuh M., Munoweswuh C. ,AnropuTmu, Kateropuje 1 Al0Kasu - TeMe U3 CPrcke mMogepHe
noruke” ,Kynmypa, 3aBog 3a npoyyaBare KynTypHOr pa3suTka, beorpaa, 134 (2012), 366-
387.

4)  Ayvh M., Munoweswuh C. ,U3 cTapuje cpncke nornke”,Kyamypa, 3aBog, 3a npoyyaBare
KYNTYpPHOT pa3BuTKa, beorpaa, 134 (2012), 237-245.

5) Ayuh M. ,0 cTpaHnyTMUama HaTypanuama”’, npuxsaheHo 3a objaB/buBare y: Theoria,

Cpncko ¢nnosodcko apywTteo, beorpag, 3 (2012).

3aBplweHa [OKTOpPCKa AucepTauuja nog HacnosBom [eden o akcuomamusayuju

meopuje ckyrosanma yKynHo 279 ctpaHa, y3 npaTtehe cagpaje (HacnoBHa cTpaHa 1 pesnme



Ha CPMNCKOM WM EHINeCKOM je3uKy, Nnogaun o KOMUCKjW, cagpikaj, buorpaduja kKaHaAngaTa m
HeonxoAHe usjase 0 ayTopcTBy). OCHOBHM TEKCT 3ay3Mma 267 CTpaHa, a OCTaTaK YMHM CNUCcak

KopuwheHe nutepaType.

2. Mpegmert n yu/b guceprayuje

Uu/b oBe auceptaumje je Aa ucnuta getasbe egenose NAaTOHUCTUYKE nosuumje y
dnno3odunjn matemaTtmKke, aprymeHTe KOju ce M3HOCE 3a M NPOTUB e, Kao 1 nocneaumue Koje
0Ba No3uunja uMma 3a GopMynncarbe HOBUX aKCMoMa Teopuje cKynosa. Aumh pasmaTtpa Heke
KOHKpeTHe npegnore HOBUX akKCcMOMa Koje je egen noHyamo, npe CBera jake akcmome
H6ECKOHAYHOCTM NN aKCMOME BENMKUX KapAMHana, Kao 1 MefgenoBy cyrecTujy Aa LLEeHTPasIHu
NPUHUMN Ha Kojem 6u Tpebano Aa noyMBajy cBe HOBE aKCMOME Teopuje CKynoBa jecTe
npuHunn pednekcmnje. Ocum Tora, Auuvh ynopehyje legenoBa rneguwTa O HOBUM
aKCMOMaMa Ca HEKMM CaBPEMEHMM rNeauiTMma ga bu Buaeo aa v ce Uy Kojoj mepu oBa

nocnegHa Mory cMatpatu yHanpeherwmma Megenosor nporpama.

3. OCHOBHe xunoTe3e 04 KOjUX ce N0Ma3U0 Y UCTPAXKUBakbY

OcHOBHa xunoTe3a o4, Koje ce y OBOM paZy Noiasu jecte HeENOTNYHOCT GOPMANHUX
MaTeMATUUYKUX TeopUja Koje cagpke MNeaHoBy apuTmeTHKy. To je nocneauua npse legenose
Teopeme O HenoTNyHOCTU. Y Be3n ca OBUM ONWTUUM (PEHOMEHOM HEMNOTNYHOCTU je U
He3aBUCHOCT xunoTese KoHTUHyyma (CH) oa akcMoma Lepmeno-®peHKen Teopuje cKynosa
(ZFC). OBaj cy pesyntaT Aokasanu legen (KoHsucteHTHocT CH ca akcuomama ZFC) n KoeH
(KoH3ucTeHTHOCT Heraumje CH ca akcMomama ZFC). OBaj nocnearun pesynTtaTt npeacras/ba
nonasuwTe OBOr paga, jep no Negenosom muwsbery HesasmcHocT CH og akcuoma ZFC He
CTaB/ba TauyKy Ha OBO MUTarbe. XMMNoTe3a KOHTUHYYyMa mopa BUTU UCTUHMTA MAWU NaXKHa, a
HeHa HeoA/IYYMBOCT HA OCHOBY JaHAC MNO3HATUX aKCMOMA CaMO 3HA4YM Aa OBE aKCMOME He
cagp)ke notnyH onuc Aobpo oppeheHe matemaTtuyke cTBapHoctu [Godel, 1947, p.
181].MowTo TpeHyTHO npuxBaheHe akcmome He opgnydyjy CH, noctaB/ba ce nNuTakbe Koje
6ucmo HoBe akcmome Tpebanu ga ycBojumo aa 6MCMO Ha OBO M CpOAHA NUTakba MOFM Aa
Aamo oarosop. legenose cyrectnje o Tome Kako 6u Te HoBe akcMome Tpebano ga usrneaajy

M LWITA Ce CBE Of HbUX OUYEKYje AeTa/bHO Ce UCMUTYjY ¥ OBOj AncepTaumju.



4. KpaTtaK onuc cagp:kaja gucepraumje

Y npsom geny auceptaumje (rnase 2-5) Aumh mcnutyje OCHOBHE NPETNOCTaBKe
legenoBor NaaToHM3Ma U TPYAM Ce A Na*K/bMBO pas/INKyje ABa OCHOBHA acneKkTta legenose
nosuumnje: OHTONOLWKM M enuctemonowkn. C ob63Mpom Ha NNAaTOHUCTUMYKO CTaHOBMLUTE,
lepenos o4roBop Ha NUTakE O OHTONOLWKOM CTaTycy MaTeMaTUYKux objeKaTa je O4eKMBaH:
OHM NOCTOje He3aBUCHO Of, CBECTM, KAo M Haller casHakba 0 kbuma. Ogrosop Koju je lepen
noHyauo y norneay moryhHocTM HMXOBOI Ca3Hama je, mehyTum, MHOro KoMnaeKkcHuju. Y
npuKasmma Fegenosor NAaToOHM3MA HYeCcTo Ce HAaBOAWM HEroBO yBepere Ja MU noceayjemo
CNoCcobHOCT maTemMaTUYKe WMHTYMUWje, aHa/NIoOrHe 4Yy/JIHOM onarkakby, Koja Ham omoryhaBa
ca3Hatbe MaTemaTuMyKMx objekaTa. MehyTum, ynpkoc uurbeHMuM ga je lepen cBojum
onackama 3aucta ynyhnBao Ha jeAHO TakBO raeguwTe, TO HU Y KOM C/ydajy He ucupnsbyje
CBE HeroBe aprymeHte y npuaor nnatoHusmy. Aumh Hasoawm legenose aprymeHTe 3a
NAAaTOHM3aM KOju Cy HE3aBUCHU O, HErOBOT CXBaTaka MaTEMATUUKE MHTYMUMjE, KaO U MecTa
y legenosBum pagosumma Koja ynyhyjy Ha To ga legen BMAW NNaTOHM3aM, YMNPKOC CBUM
HEroBMM Heg0CTalMMa, Kao jeaMHO o4pKMBO cTaHoBuwTe. Mo Aynhesom muwbeny legen
HacTyna ca nosuuumje sormyapa ca UCTaHYaHUM pasyMeBarbeM MATEMATUUKE U CKYMOBHO-
TeopujcKe npakce Kao M aybokMx pesyntata /IOTMKE WM OCHOBa MaTemaTuKe. Hberoswu
APryMeHTM NPUPOLAHO NPOUCTMYY U3 TOra.

Mocne popmynucarba Nlegenose nosmumje, Aumh npeacraB/ba HeEKe 04 KPUTUKA Koje
cy joj ynyhusaHe. OH Ha npBOM MecTy pa3maTtpa beHacepados (Paul Benacerraf) apryment

YCMEpPEH NPOTUB MaTeMaTUUYKOr NAaTOHM3Ma KOju nma cneaehy CTpyKTypy:

1. AKO je maTemMaTUYKM NNATOHM3AM UCTUHUT, OHAA MoceayjeMO 3Hakbe ancTPaKTHUX
MaTEMATUYKUX eHTUTeTa.

2. AKo noceayjemo 3Harbe ancTPaKTHUX MaTEMATUUYKUX eHTUTeTa, oHAa CMO Ca HMMa
Kay3a/IHO NOBe3aHMu.

3. MM# HMCMO Kay3anHO NoBe3aHM ca anCTPaKTHUM MaTeMaTUYKUM eHTUTETUMA.

4. MaTtemaTUyKn NNaToOHU3aM HUje UCTUHMUT.

Mo AuyuheBom muuwbery npemuce (1) u (3) oBor aprymeHTa ce He 4YuHe
npobnematnyHmm. Tako Tpeha npemunca cnegmn s gedmHUumMje camor N1aTOHM3IMa AOK NpBa
npemuca HenocpegHo cneamn M3 ose AedPpuHULMje 3aje4HO Ca YMHEHMLOM Aa noceayjemo

MaTemMaTU4Ko Ca3Hake. Ca NNAaTOHNCTUYKOI  CTaHOBWULWITA, npoGnemaman aeo



OBOraprymeHTa mnoymBa y npemucu (2), Koja je cBe camo He ouurnegHa. AKO 3ajegHo ca
lepenom cmatpamo Aa noceayjemo cnocobHOCT maTemaTUUKe MHTyMLMje, jacHo je aa hemo
OBY MPEMUCY CMATPATK NaxkHOM. MehyTum, NpMroBop OBOM apryMeHTy MOXKEMO U3HETU U
He no3ueajyhu ce eKCNANMUMTHO Ha KOMMNOHEHTE NNATOHUCTMYKE No3uumje, WTo Auuh y oBom
ofe/bKy Takohe uumHW.Mocne Tora OH MCNUTyje aprymeHT NPOTUB NAATOHM3MA KOjU je
dopmynmncao ®ung (Hartry Field), a Koju uMma 3a uu/b f[a OTKIOHM HepocCTaTKe
beHacepadoBor aprymeHTa M Aa y WCTO BpemMe 3a[pKW CBY OWTPUHY Hanaga Ha
naaToHM3am.

Aynh uctnye ga noctoje nHanumje aa je Fepen, nocne 1954. roguHe, pasmaTpao

NJaTOHUCTUYKO CTAHOBULUTE KOje MOYMBa Ha MAejn maTemaTuike MHTYULKje KOMMNIEKCHW|Oj
0, OHEe Koja je y jakOM CMUCAY aHa/iorHa onaxamky, na Ham nomohy e MmaTemaTUUKu
0b6jekTn buBajy AaTu y HenocpeaHOM UCKYCTBY U HaBoau cnegehu untat ns legena:
»Tpeba nctahun ga ce matematuyka MHTyMLMja HE MOpPa CXBAaTUTU Kao CNOCOBHOCT Koja Ham
omoryhaBa HenocpeaHO ca3Hare HeHux objekata. M3rnega aa je npe cayyaj Aa, Kao ny
cnyyajy usnukor uckycrtea, mm popmmpamo Hawe maeje Tmx objekata Ha OCHOBY Heuvera
WTO jecTe HenocpenHo AaTo. MehyTum, 0BO HELWTO HUje, AN HUje Yy CYLUTUHCKOM CMUCAY,
ocet.” [Godel1964, p. 268]

Auunh 3akmpydyje aa hemo cHary legenosor ctaHoBuwTa 6UTM y moryhHoctn paa
NPOLLEHUMO TEeK MOLITO MCNUTAMO Aa /i U Y KOjOj Mepn OBaKBO pasymeBarbe maTemaTuyke
WMHTYULUMje jecTe y CKNaZy ca Havye/IHMM enucTeMO/IOLWKMM CTaHOBULWITEM Koje ycBajamo. OBo
Hac NPUPOAHO AO0BOAM A0 pasmaTparba enUCTEMOIOWKUX NO3ULMja Ca KOjUX HACcTynamo
npuaMKom objawrerba MaTeMATUYKOr casHawa. o AuvheBOM MUL/bEHY, MOMXKEMO
TBPAUTU Aa Hala eMNUPUCTUYKA enucTemosiornja npeacrassba MNpoKpycToBYy nocTesby 3a
NAaTOHM3aM Na A3 HWje afeKkBaTHa y norneay objalwrberba MaTeEMATUYKOr ca3Hakba. Y 0BOM
CMUCAY, OH UCTMye ga bu jegHa pPaUMOHAIUCTUYKA €nNUCTEMONOTMja MOrna MMaTU BULle
usrnega Ha ycnex.

Mocne d¢opmynaumje lepenosor GuUNO30PCKOr CTAHOBMLITA, MNPUrOBOpPa KOjU Ccy My
ynyhuBaHu, kKao n moryhux oprosopa Ha mux, Ayunh pasmaTtpa Ha Koju HauuH legenos
NNaTOHU3aM Cyrepuile ycBajatbe HOBMX aKCMOMA Teopwuje CKynoBa Koje 6u Ham npyxune
OArOBOPE HA nNUTarba Koja TpeHyTHO npuxsaheHa akcMomaTtmsaumja ZFC ocTaBsba
oTBOopeHMm. To ra gosogu Ao npobnema onpaBgarba HOBMX akcMoma. Ayuh aeTasbHO

ucnutyje lepgenoBy noaeny TUNOBa onpaBdarba HOBMX aKCMOMa Ha YHyTpalwhe U



cnosballkbe. YHyTpalwme onpasaarbe HOBMX aKCMOMA MOYMBA Ha aHa/M3M NOjma CKyna AO0K
ce Cnosballkbe ONpaBAarbe 3aCHMBA Ha MOCNeAMLAMA Koje ycBajarbe HeKor TBpherba Kao
aKcMome Hocu ca cobom. Auuh pgasbe nokasyje ga je moryhe MOHYAUTU YHyTpalwhe
onpaBgarbe CBUX aKkcMoma Teopuje ZFC (ca moryhum u3y3eTKOM aKCMOMe 3ameHe)
nosmeajyhu ce Ha Nojam KymynaTUBHE XMjepapxmje CKynoBa Koja, ca CBOje CTpaHe, Mo4YMBa Ha
umepamueHOMIOjMY CKyna.

Y HacTaBKy pafa OH MCNUTyje Ha KOjuU HauuH je moryhe, cnyxehu ce ntepaTMBHUM
NnojMoMm CKyna, onpasaaTh HeKe o, aKCMOMa Be/IMKUX KapAuHana, Ha MpBOM MeCTy akcMoma
KOje TBpAe NoCTOjakbe HeJOCTMXHUX U Manoosux KapguHana. lNopeps aHanmnse ntepaTtMBHor
MojMa CKyna, OH pa3mMaTpa jol HeKe XeypucTUYKe MNpUHLMNE Koju ce mory npoHahu vy
nTepaTtypu a KOjU pyKoBOAEe MNOTPAarom 3a HOBMM aKCMOMama W CAyXe MNPUINKOM
onpasaatrba Beh npmuxsaheHux.

Y apyrom geny paaa (rnasa 6) Auuh ce 6aBu npuHUMnUMa pednekcnje Koju novmBajy Ha
naeju pa je yHuBep3ym Teopuje CKynoBa TOJIMKO BE/WMKM [Ja ra He MOXKeMO Ha
3a/0Bo/baBajyhn HauMH onucatM yHyTap Hawe Teopuje. Ta uaeja ce y oBOM Ofe/bKy
TeXHUYKKM paspahyje. Aumh npuHumne pednekcmje nocmaTpa KpPO3 HEKONIMKO K/byYHMUX

acrnekaTa y Kojuma ce jaB/bajy Y CaBPEMEHO] TEOPMUjU CKYMNOBA, U TO Kao:

1. v3BOp yHyTpalwWHer onpasaaka akCMoMa Teopuje CKynoBa;

2. Teopema Teopuje ZF ;

3. HoBe aKcuome Teopuje ZFC M UEHTpanHM [Oe0 aKCMomaTu3aumje HeKux
aNTepHaTMBHUX Teopwuja, Kao wTto je AkepmaHoBa (Wilhelm Ackermann) Teopwuja

Knaca A.

Auunh nctuye FegenoBo CTaHOBULWITE A3 NPUHUMNK pedneKcuje Npy»Kajy BeomMa CHaXKHO
onpaBAarbe akCMOMaMa Teopuje CKYNoBa, KAKO OHUM TPEHYTHO NpuUxBaheHUM TaKo U HEKMM
KaHaMAaTMMa 3a HoBe akcuMome. [ocebHO ra 3aHMMA Yy Kojoj je mepu moryhe npyxutu
onpaBAarbe jakMx akcmoma b6eckoHauyHocTn nosmeajyhu ce Ha osaj npuHumn. [a au je, Ha
npumep, moryhe dopmynncatm HoBe aKCMOMeE Koje Ha HEKM HAYMH MOYMBaAjy HA NPUHLMNY
pednekcuje a Koje 3a nocnegmuy nmajy V£L ?

LLto ce moryhux npowwupera teopuje ZFC npuHumnuma pednekcuje tnue, Aunh ncrtmye
la ce CBM BE/NIMKM KapAMHAAW uuvje je MoCTojatbe Ha O0Baj HauuH Moryhe [AoKaszatu

penatmsm3yjy Ha L. OBo Mma 3a nocneguuy Aa je o4roBOp Ha NUTakbe MOCTaB/bEHO Y



nocneamoj peyeHuuM NPeTxXoAHOr nacyca ogpuyaH, 6apem ako npuHuune pednekcuje
CXBAaTMUMO Ha yobuyajeH HauymH. HapaBHO, HWje WCK/bYYEHO Aa HEeKM HOBM NPUHUMNM
pedneKkcmje, KOju NOYMBAjY Ha ApYyraumjum naejama, mory ga npesasuhy 6apumjepy V=L.

Mopen, moryhux npowupera Teopuje ZFC npuHumnuma pednekcmje, Aumh mcnutyje um
jeAHy Apyrauvjy Teopujy CKynoBa, Hamme AKepMaHOBY TeOopujy Knaca A y uwujoj je
aKCcMoOMaTM3aumjn, 3a pasnuKky og oHe ogn ZFC , npeja pednekcuje og noyveTka NpUCYyTHa.
Mako je AkepmaHoBa Teopuja A eKBUKOH3UCTEHTHa ca ZF n Tume He AoOKasyje HujeaHO
TBpherwe 0 ckynoBuMma Koje ZF Huje y CTatby Aa OOKaXe, U Aa/be je OTBOPEHO NUTakbe
moryhux npowmnpera Teopuje A, Koja 614 MMana Heke 3aHMM/bUBE nocneauue. HapasHo,
cacBum je moryhe npowmputn Teopujy A HEKMM jakMm akcMomama H6ecKOHa4YHOCTU Koje cy
dbopmynncaHe y KoHTeKcTy Teopuje ZFC , ann je TakaB NoTe3 ca CTAaHOBWLUTA ONpasAatba
HOBMX aKCMOMa No AunheBom MUL/bEHY NOTNYHO HenpumepeH. Hanme, came Te akcMome
Cy OHO WTO 61 Tpebano Ha M3BECTaH HauyMH ONpPaBAaTH, a YaK U Kaaa BUCMO MManu HeKakaBs
pa3nor ga ux yCBOjJMMO Kao [0AaTHE aKCMOME HWje jaCHO 3awTo BMCMO TO YYUHUAU Y
KOHTEKCTY Teopuje A npe Hero Teopuje ZFC Kojoj oHe npupoaHo npunagajy. HapasHo, octaje
moryhHocT ga ce ucnutajy moryha npowupera Teopmje A HOBUM aKCMOMaMa Koje cy Heka
BPCTa MPUPOAHMX Ojayarba aKcMoma Koje mmamo y A . Ayuh uctnye pa je moryhe
dopmynmcaTn Beoma jaka npolmpera Teopuje A Ha OBaj Ha4yMH, anAn Aa ce W Hajjaya Ao
cafia No3HaTa npowunperba Teopuje A NOKasyjy KAao He40BO/bHA Aa A0KaXy VL.

Y oBom norneay, npowmperba Teopuje A cy y CIMYHOM MONOXKajy Kao U Npolnpera
Teopunje ZFC npuHumMnuma pednekcuje. Hamme, nako je moryhe npyutm connany
WHTYUTUBHY NOAPLUKY TAaKBMM TeOpMjama, OHe CYy HanpoCTO HeAO0BO/bLHO jake. KOHKpeTHOo,
CBe OBe Teopuje Cy penaTMBHO KOH3UCTEHTHE Yy OAHOCY Ha npBu Epaewos KapauHan k(w) ,
WTO Aaje AoaaTHy noapwky KenHeposoj (Peter Koellner) xunotesu aa cy csu moryhwu
Pa3NOXHM NPUHUMNK pedneKcrje penaTMBHO KOH3UCTEHTHU Yy OAHOCY HA OBAj KapAWHan u
TMMe Hea0BO/bHM Aa 6U ce npeBasuwaa V=L bapujepa.

Auunh nctuye ga 1 Hajjaye Hemy NO3HaToO npolmpere AkepmaHoBe Teopuje A — Teopuja
T Kojom ce eTa/bHO 6aBuM y o4e/bKy [6.4] - Takohe He morke aa oy bapujepy npeBasuhe. OH
OBO [0Kasyje y oaesbKy [6.4] 1 Taj pe3ynTaT A0 caga Huje 3abenexkeH y autepartypu.

Y Tpehem u nocnegrem geny osor paga (rnaesa 7) Ayuh pasamatpa HeKe o4 caBpemMeHux
nporpama ¢gopmynmncatba HOBMX aKCMOMa Teopuje CKynoBa. Hajsuwe naxkwe nocsehyje

BygmHosom (Hugh Woodin) nporpamy. OH ucnutyje ¢unnosodcke acnekte ByauHosor



nporpama Kao 1 nporpama (Mam nosmumja) Koju cy my, y MU3BECHOM CMUCNY, KOHKYPEHTCKM.
Takohe, OH McNUTyje WTa Cce TaYHO OYeKyje of CBaKOr nporpama Gopmynucarba HOBUX
aKcMomMa Teopuje CKynoBa, M KOJMKO CYy TaKBWM MNporpamu y cknagy ca legenosum
rneanwTuma.

3ak/byyum oo Kojux Aumh y oBOM ofe/bKy A0/1a3M Cy Yrn1aBHOM HeraTuBHU.[o Herosom
MULL/bEHY, YaK M aKo NPMXBAaTUMO BeoMa nbepanHo ymTarbe FefenoBor CTaHOBMULITA HA
OCHOBY Kojer je akcmome moryhe onpasgaty ocnakbajyhu ce y noTnyHOCTU (Man rotoso y
NOTNYHOCTM) Ha HWUXOBE Nocieguue, HWje jacHo Aa ByauHOB nporpam ycneBa Aa Ha
KOHK/Y3MBAH HauyWH WM30/yje [04aTHY aKCMOMY (MAM Knacy akcumoma) Kojy 6u Tpebano
ycsojutn. OBOMe y NpUAOr rOBOPU U YMHbEHULA A3 je cam ByauH y nocnegrmx HEKONUKO
roguHa 6avKn naeju ga je xunoTtesa KOHTMHYYMa UCTUHUTA, @ He NaxkHa. OBakaB 3a0KpeT y
CBOjOj OCHOBM MMa nojam “Kpajwer L-a” (the ultimate L), yHyTpawmer moaena Teopwuje
CKynoBa Koju 6w 3a pas3nuky on lepenoBor KOHCTPYKTUOMAHOr yHMBep3yma L, Koju je

MWHWMaN1aH, UMaOo U3BECHA CBOjCTBa MaKCUMaNHOCTU.

5. OcTBapeHu pe3ynTaTu U HaydyHU AONPUHOC gUcepTaumje

Y rnasu 2 6paHuM ce Te3a O3 je OHTONOWKA AMMeH3uja [eaenoBor naatoHM3ma vy
dunosodmju matemaTMke He3aBUCHA M OCHOBHWjA Of, €NUCTEMO/OLWKe AumeH3uje. To je
cynpotHo beHacepadoBom cxBaTary [enenosux rneguwta, Koje je y eMnUpUCTUYKO]j
dnnosodckoj Tpaamnumjn, a cnaxe ce ca lNapcoHcoBum cxBaTarbem legena. Y oBom oaesbKy
je HauumeH Hanop pa ce y legenoBum ManobpojHMm 06jaB/bEHMM TEKCTOBMMA W
TEKCTOBMMA W3 330CTaBLUMHE, AOCTYMHMM TeK o4, npe JAeceT-neTHaecT roguHa, Hahy
aprymeHTM 3a Te3y ce Yy 0BOM ofesbKy HpaHu.

Y rnasu 3 Aunh 6panu rneguwte aa je legen y nepuoay og 1944. no 1959. nog
MATEMATUYKOM  MHTYMUMjOM  MNOAPA3yMeBA0  CNOCOBHOCT  pa3ymesaHa  OCHOBHMX
MaTemMaTUYKnX nojmosa. To je y CYyNPOTHOCTU ca pasymeBarbeM MHTYULMje Kao ,,MUCTUYHE
CnocobHOCTN HenocpegHor yBuaa“ Koja ce yecto npunucyje Feaeny op CTpaHe HEroBMX
Kputnyapa. Takohe, Aumh y oBom ozesbKy nopeau MenenoBo NAaTOHUCTUYKO CTaHOBULLTE Y
éunosodmjm  matematMKe C€a  Pa3HMM  KOHKYPEHTCKMM  [eauwTuma, npe cBera
HOMMHaAUCTUYKMM. OH 3aK/bydyje A3 OBa Aa OBa Apyra He mory 6uTK npaBa KOHKypeHLuMja

lefenoBoM NAATOHM3MY M APYTMM KAACUYHUM no3uunjama y ¢omnosodpunju matemaTmke (Kao



wto cy XunbeptoB dopmanusam u bpayBepoB WMHTYMUMOHW3AM), jep HUCY MOTMBMCaHA
MaTeEMATUYKM peneBaHTHUM npobnemmma W He [0BOAE [0 HOBUX MAMeMamuyKux
pesynTtaTa.

Y rnasn 5 Ayuvh ncnuTyje Heke oA aprymeHaTta y NpuWAoOr nocrajaka CnocobHoCTH
MaTeEMaTUYKEe WHTyULUMje Koju ce mory npoHahu y HoBMjoj nutepatypu o ¢punosoduju
matemaTtuke. KoHKpeTHo, Aiinh KpUTUUYKKM pa3maTtpa aprymeHTe Koje je Llejmc PobepT BpayH
(James Robert Brown) ¢popmynucao y cBojoj ckopawmoj ctyanju Platonism, Naturalism, and
Mathematical Knowledge, 3ak/byyyjyhu aa cy 0BU apryMeHTU HEKOHK/Y3UBHM, Te Aa He Mory
O4AMNTPaTU OHY YNOTY KOja UM je HaMmerbeHa.

Y opesbky [6.4] Aumvh poKasyje KOH3UCTEHTHOCT Ankopose Teopuje T , jeaHor
npowunperba AKkepmaHoBe Teopuje Knaca A, y3 cnabuje npeTnoctaBke o OHUX Koje cy y

nuTepaTypu.

6. 3aK/by4yaK

Ha ocHoBy npeTxogHOr KOMUCKHja MOKe Aa 3aK/byun Aa AucepTaunja nod HacnoBOm
leden o0 akcuomama meopuje CcKkyrnosa pAoKTopaHaa Mwunowa Auyuha wucnywasa cBe
dopmanHe ycnoBse Koju ce npepn oBaKkas paf noctassbajy. OHa je y cBeMy ypaheHa npema
ofobpeHoj npujasu.Ta Tesa je OPUTMHAZIHO M CAaMOCTA/IHO HAay4yHO AEeN0 Koje cBefoyu o
BE/IMKOj epyanumjn, nM3BaHpegHOM MNO3HaBakby AuUTepaType, M MOCTUXKe nene pesyntaTe.
Nctmyemo pa ce pagu O NpBOj AOKTOPCKOj Te3n u3 ¢unosoduje matematvke y CPNCKOm
HapoAy, U pajyjemMo ce LITO je Taj paj KOMMNEeTeHTHO U yCcnewHOo HanncaH.3aTo npeanarkemo
HayyHom Behy ®unosodckor dpakynteta ga pokropaHay Mwunowy Apmhy onobpu jaBHy

oabpaHy oBe Tese.

Komwucuja:

Mpod. ap Kocta doweH, Pnnosodcku

dakynteT, YHuBep3uTeT y beorpagy, MEHTOP



Mpod. ap KueaH /azosuh, Punosodckm

dakynTet, YHUBep3uteT y beorpaay

Mpood. ap CreBo Topopuesuh, [lenapTmaH 3a
MaTeMaTUKy, YHMBEP3UTET Y TOPOHTY, 1
YHusep3utet eHn Ouapo, Napus VI,

penosHu ynaH CAHY

Mpod. ap AnekcaHaap MNeposuh,
CaobpahajHu pakynTet, YHMBEpP3UTET Y

beorpagy

Y beorpaay



