Hacrasuo - Hayunom Behy
Maremaruukor ¢akysirera
Yuusep3urera y beorpamy

Omnykom HacraBmo-mayunor selia, momecenom ma 388. cemmuiu, 24. 12. 2021. roauae muMeHO-

BaHMU CMO 3a ujgaHoBe Komucuje 3a omeHy MOKTOPCKE AUCEpTaluje [ 'eome3ujcke JIUHUjE U XUIEP-

moBpmu 61u3y Kemepose muorocrpyroctu S? x S3” kammmmara Munoma Bopuhia. Haxom mpe-

rnenama mucepramnuje, Komucuja nommocu HacraBmHo-Hayunom Behy Marematuuror ¢akxyiarera
Yuusepsurera y Beorpany cienehiv usBemraj.

1. OCHOBHU TOanM O KaHAUOATY U AUCEPTAINjU
OcHOBHU momanu O KaHIUOATY

Musiom BHopuh je pobern 6. 2. 1988. y Beorpany. OcuoBry mkosry u MareMaTuuky rUMHA3U]Y
y Beorpany 3aBpmuo je ka0 ydeHUK IeHepaluje, OCBOjUBIIN HEKOJMKO HAarpana Ha IP:KaBHUM U
Mmebynapomaum TakMuuemuma u3z mMareMatuke u ¢usuke. Hunmomwmpao je 2010. rommue Ha Oc-
HOBHUM aKaJeMCKUM cryarjama Ha MaremarnukoMm ¢akyiarery Y HuBepsurera y Beorpamy, cMmep
Teopujcka MaTeMaTuka U IpUMeHe, HAKOH UETUPU IOIUHE CTYyAUpPAama ca IpoceyHoM omeHoM 10.
TokoMm cTymauja je Bume myTa HarpabuBan Kao jeman on HajOOBUX CTyHeHAaTa y reHepamuju. Mac-
Tep akaleMcke cTymuje, mMonmyn Maremaruka, Ha mcTroM ¢akynrery ymmcao je 2010. romure m
munimomupao 2011. roguxe oxbpaHUBIIM MacTep pan , BajepmrpacoBa penpe3eHTanrja MUHIMAI-
HuX noBpmwm’, mox MeHtopcTBoM mpod. ap Mwupjane bHopuh, ca mpoceynom onesmom 10. Iloxk-
TOpCKe cTynuje HAa KRaTtenpu 3a reomerpujy Marematuuror gakxynrera Y HuBepsurera y Beorpamy
youcao je mroisicke 2011/12 mo akpemurammju u3 2009. romume, a 3atum mroscke 2018/19 mo
akpennranuju n3 2015. 3anocnen je Ha MartemarmukoMm ¢akynrery on 2010. romume, y 3Ba-
BUMa CapaJHUK y HACTABU, 3aTUM ACUCTEHT M ACUCTEHT IMpAKTWJHe HacTtaBe. Y MareMaTwykoj
rumHa3uju y Beorpany 3amocieH je ong 2010. roawHe Kao CIOJBHU CAPATHUK. YJIaH je IPOjeKTa
»'eomerpuja, obpa3oBame, Bu3yeauszanuja ca npumenama’, mon 6pojem 174012, Munucrapcrsa
pocBeTe, HayKe M TEeXHOJIOMKOr pa3Boja Pemybsuuke CpbOuje, ox 2011. romuue. Buo je wman Op-
raHM3aIoHOr onbopa Bulre MehyHapogHUX KOH(pepeHnMja, Ywiad KoMucuje 3a TakMUUEHa Y ICHIKA
OCHOBHUX IIKOJIA, YWIAH Y DEAHUIITBA YACOIUCA » | aHreHTa”’ 3a yJyeHuke cpenmux mroaa ox 2011.
no 2016. romwue, HOK je y dacomucy ,MaremaTrwykum gucTt’ 3a yUEHWKE OCHOBHUX IIKOJIA UIIAH
YpenunmrBa ox 2018. rommue. Jemam je om ayropa 30mpke , 1100 3amaraka ca MaTeMATUYKUX
TAKMUUEHa YUYEHUKA OCHOBHUX INKOJA’, y BuUlle uslama pymra matemarudapa Cpbuje.

Hacsoos mucepranuje: ['eonesujcke nunauje m xuneprnospmu 60au3y KeaepoBe MHOroCcTpyKOCTH
S? x §?

O6uMm mucepraruje n 6ubamorpaguja: Iuceprammja nma 92 crpane u Tpu npuiora (n3jasa
0 ayTOPCTBY, M3jaBa O UCTOBETHOCTU IITAMIAHE U €JIEKTPOHCKE Bep3uje JOKTOPCKOr pala W U3jaBa
o kopumheny). lucepranuja ce cacToju on yBoma, 7 riaasa, JuTeparype u buorpaduje ayTopa.
Y sureparypu je HaBemena 61 pedepenna.

2. Ilpemvier 1 tuJb mUcepTanuje

Cropo Xepmwurcrka muorocrpykoct (M,g,V,J), rne je V Jlesu-Yusura KOHEKCU]a METPUKE
g, a J CKODO KOMILIEKCHA CTPYKTypa, je Omm3y Kesepoa yromuko je TeH30pckO mosbe G maTo



ca G(X,Y) = (§XJ)Y KococuMmeTpuuHo. Biusy Kemepose MHOTOCTPYKOCTM Cy TeHEpaau3anuja
Keneposux, 3a koje Baxkn G = 0, a 6ausy KemepoBa MHOrocTpykoCT KOja HuUje yjenuo u Kesmeposa
je crporo 6auzy Kesmeposa. Y pany Paul-Andy Nagy, Nearly Kdihler geometry and Riemannian folia-
tions, Asian J. Math. 6(3), 2002, noka3ano je na je cBaka crporo 6au3y KesepoBa MHOrocTpyKOCT
JIOKAJIHO M30MeTpuYHa PUMaHOBOM IPOM3BOAY HEKOJIMKO Pa3HUX TUIOBA MHOTOCTPYKOCTH OJ KO-
jux cy mecromumensmoHe Onm3y Kemepose jeman on tumoBa. Ilpu ToM, mocToje TauHO UeTUpU
XoMoOreHe, mecroaumensuone 6iusy Kenepose muorocrpyrocru (Jean-Baptiste Butruille, Homoge-
neous nearly Kdhler manifolds, in Handbook of pseudo-Riemannian geometry and supersymmetry, 16,
399-423, IRMA Lect. Math. Theor. Phys): cdepa S8, mpoaykr mmorocrpyroct S? x S?, kommrexcrm
npojexrusuu npocrop CP? u MEorocrpykocr sacrasa F° y C3, mpu yeMy Cy mOCIeIEm€e TP MHO-
TOCTPYKOCTHU CHADAEBEHE METPUKaMa KOje ce Pa3JIUKy]y O] CTAaHAADIHUX.

IIpoxykTr MEHOrOCTpykKOCT S® X S? je cHabmeBeHa M CKOPO IPOIYKT CTPYKTYPOM P, pasiamumrom
oI CTaHIApIHE, KOja je M30MeTpHuja ” Koja je, y M3BECHOM CMUCIY, yckiaaheHa ca ca CKOPO KOM-
IJIEKCHOM CTPYKTypoM J (3am0BoJbaBajy HEKOJMKO peJsanuja Ol KOJUX je jeqHa U Ha aHTUKOMY-
tupajy). OBe ocobune monekne noacehliajy Ha ocobuHe Koje 3a10BOJbaBajy OIepATOpPU OOIMKA HA
KOMIIJIEKCHO] KBaIPUIM U TPEACTaB/bajy MOoTuBanumjy ma ce Ha S° x S? medurunry mojmMoBn amasorHM
nojmoBuMa A-riaBHuX u A-U30TPONHOUX BEKTOPCKUX MOJbA Ha KBampuiu. Y pany Marilena Moruz,
Luc Vrancken, Properties of the nearly Kdhler S x S3, Publ. Inst. Math. (N. S.) 103 (117 2018), pp.
147-158, nokazaHO je ma IOCTOje TAYHO TPU CKOPO INPOAYKT CTPYKType KOje 3a00BOJLABAjy OBeE
ocobuHe u ma ce jexHa on Apyre Mmory mobmrum momohy msomerpmja S? x S3. C o63upom ma, 3a
pasmuky ox kBanpuke, S® x S? mema S'-pamMmaujy ckopo TPOIYKT CTPYKTYpa, KAHAUIAT je y jeTHOM
CaMOCTAJHOM M jeTHOM KOAYTOPCKOM Pady YBeO MOjMOBe P-TIaBHUX U P-U30TPOTHUX BEKTOPCKUX
nosba moMohy jemse onm kKapakTepusanuja mpuMeHmUBHX Ha SP x S3. HamMe, HEKa je 32 BEKTOPCKO
nome Z wa S* x S mara mactpubymmja Dy = {Z,JZ,PZ,JPZ}. Axo je dimDy = 2 onma je Z
‘P-ranaBuO, a ako je dim Dz =4 onna je Z P-u30TPOIHO BEKTOPCKO IOJBE.

[Ipemvier mucepramuje je mpoydaBame reomerpuje 06sm3y Kesmepose mmorocTpykoctu S° x S n
HEKOJIMKO MOCEOHUX TUIOBA H-EHUX IMOAMHOIOCTPYKOCTHU. IIpBO, mpoydaBame Ireone3njCKux JUHU]ja
6mu3y Kemepose S? x S? u muxosux ocobuna ca mmameM BUXOBe Kiacupukarmje. Basxkmo je marma-
CUTH A2 Cy €KCILIAIUTHE IapaMeTpPU3anuje reoqe3njCKUX JUHIja OUTHE U 3a n3ydaBame oapeherux
KJIaca XUIIEPIOBPIIU KOje Ccy TyDe OKO MOAMHOTOCTPYKOCTU MAamUX AUMEH3W)jA.

3aTuM, KAEIAIAT Ce Vv Te3u 0aBM m3ydaBameM xumepnoBpim S° x S? umja cy HOpMaJHa BEKTOPCKA
mosba UM P-riiaBHA WM P-U30TPONHA, ca IuibeM onpebhuBama HBUXOBUX OCOOMHA U HOOUjama
OJr0BOpA Ha NMUTAHA €r3UCTEHNUje NN KIacU(PUKAIVje HEKUX Ol Ion(aMuInja oBe aABe paMUiImje.

3. OcHOBHe xUHIOTE3€ O KOjUX CE MOJIA3UJIO Y UCTPAKUBAMLY

3a aHaau3upame XuIepnoBpum 6au3y Kemepose mpoaykr MuOrocrpykoctu S° x S? morpe6uo
je KoHCTpyucaTu oarosapajyhm JTokagHM DOKPETHM pemep KOju OAroBapa 3amaToj CTPYKTYDPH,
ONHOCHO MNOJATHUM YCJIOBUMa KOj€ XWUIEPIOBPII 33a0BOJbABA. ROpuUCTE ce mopen jeauHUIHOT
HOPMAJIHOT BEKTOPCKOr mosa § m mosma JE, y 3aBUCHOCTM O muMeHsmje auctpubynmje De =
{&,J¢, PE, JPE}, BekTOpCKa moba Koja cy comctsena 3a P wim JP. Tlomohy cTpykTypHUX jen-
HAUMHA XWUMEPIOBPIIM MPUMEHEHNX Ha BEKTOPCKA MOJhba OBOT pemepa mobujajy ce pemanuje Koje
3aJ0BOJbABAjy KOC(QUIMjEeHTH KOHEKCHUje U Apyre (yHIaMeHTaJIHe (popMe.

4. Kparak onmc canpskaja mucepranuje
['maBau meo mucepramnuje cacToju ce ox 7 TiIaBa.

Y mpBOj rnaBy maTe Cy OCHOBHe ANe(UHUIMje U reoMeTpujcke ocobune Onusy KesmepoBux MHO-
TOCTPYKOCTH, & y APYTOM IOTJIABJbY je meTajpHuje onucana 6iausy KemepoBa mpoayKT MHOTOCTPYKOCT



S?xS3. Ilara cy omrosapajyha CKOpO KOMILIEKCHA CTPYKTYpa J, 3aTUM CKOPO IPOLYKT CTPYKTYPa
P u nokasane cy penamuje koje P u J 3anosomasajy (P je cumerpuyna M30MeTpUja KOja AHTUKO-
myTtupa ca J, Beza P u G, uzpas 3a rosapujaurau uzsoxn P). Ilara je Besa uszmeby Jlesu-Yusura
KOHEKCHje 1 KOoHekcuje HaclaeDeHe m3 eykmuackor mpoctopa RS, mspas 3a PuMaHOB TeH30p KpuB-
vHe U penanuje Koje 3ano0Bosasa (1,2)-tensopcko mome G. Omnmcane cy m30MeTpHUje OBAKO 3aJaHe
CTPYKTYPE M IOKA3aHO je Aa IOCTOje TayHe TPU CKOPO IMPOAYKT CTPYKType P Koje 3amoBosmaBajy
nare ocobune (Marilena Moruz, Luc Vrancken, Properties of the nearly Kihler S® x S3, Publ. Inst.
Math. (N. S.) 108 (117 2018), pp. 147-158).

Y tpehoj rmasu cy mpoyuaBame reomesmjcke aunuje 6113y Kemepose muorocrpyroctu S? x S? u
IaTo je meTajhbHO M3BODeme HmUXOBUX MapaMmeTpusaluja, Koje je objaBmeno y pamy Milos Djorié,
Mirjana Djorié, Marilena Moruz, Geodesic lines on nearly Kdihler S® x S®, J. Math. Anal. Appl. 466
(2018), 1099-1108.

Y 4eTBpPTOj rNIaBU U3JIOKEHE CY OCHOBHE OCOOMHE XUIeprnoBpimu 6/m3y KeaepoBux MHOTOCTPYKOCTHA
ca mocebHUM OCBPpTOM Ha Xom(OBe XWNMEPHOBpHI U muxoBe ocobumue. Ilokazano je ma ckopo KOM-
IJIEKCHA CTPYKTypa aMOUjeHTHE MHOTOCTPYKOCTU WMHIYKYje Ha XUIEPHOBPIIM CKOPO KOHTAKTHY
CTPYKTYPY ¥ HM3BeIeHe Cy CTPYKTypHe jemHauwmue, mocebuHo ['aycoBa m KomamujeBa jenmauwnna.
Hasenenu cy mpumepu XondoBux, MUHMMAJJIHUX xunepnoBpimu u3 Zejun Hu, Zeke Yao, Yinshan
Zhang, On some hypersurfaces in the homogeneous nearly Kihler S® x S3, Math. Nachr. 291 (2018),
348-8373. Ilare cy muxoBe riaasHe KpuBuHe. [Ipmraszanu cy OO0 cana IMO3HATU PE3YITATUA U3 JIAT-
epatype o S? x §? 0 HenmocTojamy XuUIEPNOBpPIY UMjU OmEPATOP OOJMKA AHTUKOMYTHDPA Ca CKOPO
KOHTAKTHOM CTPYKTYPOM, YMOMINUKNX XUIEPIOBPIIN, XUMEPIOBPIIN Ca MaPAJICIHOM APYTroM (yH-
[aMEHTAJIHOM (OPMOM, KOHGOPMHO PABHUX XUIIEPIOBPINU.

[Tera rnasa je mocsehenma P-cuHTyIapHUM BekTOpckuM mosmmma Ha S? x S? koja cy medummcana
o yriieny Ha A-CUHTyJapHa BEKTOPCKA MOJba HA KOMIUIEKCHO] KBaapuiu. [IpBo cy mpencraBibene
OCHOBHe 0COOMHE KOMIIJIEKCHE KBa,IPUKE U MOjMOBU A-TIaBHUX U A-M30TPONHMX BEKTOPCKUX I0JbA
Kao U BUXOBE KapaKTepusaluje. 3aTUM je KOpUIINemeM jeqHe Ol KapaKTepusalyja, Koja ce MOKe
npeseTu Ha ciydaj S° x S? yBenen u mojam P-riaaBEMX u P-U30TPONHUX BEKTOPCKUX IIOJLA, & 3ATUM
Cy MOKa3aHe OCOOWHE M KapaKTepU3aluje XUIEePHOBPIIN Yhje je jeIUHUIHO HOPMAaJIHO BEKTOPCKO
nosme P-raaBuO, mTo cy pesyararu objaBmenu y Milos Djorié, Hypersurfaces of homogeneous nearly
Kihler S® x S® whose normal vector field is P-principal, Mediterr. J. Math. 18, 251 (2021).

W mecra riaBa je mocBeheHa XumepnoBpmuMa ca jeIMHUYHOM HOpMaJsioMm & kKoja je P-riasHa, a
camp:ku apyre pesyiarare objaBmene y Milo§ Djorié, Hypersurfaces of homogeneous nearly Kdhler
S? x S whose normal vector field is P-principal, Mediterr. J. Math. 18, 251 (2021), ka0 u jom HE0O-
jaBJbeHE CaMOCTAJIHE pe3yJiTaTe Kauauaara. Y OBOM MOTJIABLY KAHAULIAT Pa3MaTpa XUIEPIOBPIIU
3a koje je & TtakBo ma je P¢ = £¢ uau P¢ = +J¢. Ilpeo je yBemeH mocebHO O0mabpaH MOKPETHU
perep Koju oaroBapa OaToj CTPYKTYPU XUIEPIOBPINU U mobujeHe cy oaroBapajyhe cTpyKTypHe
jemHAaYMHE TAaKO IITO Cy 3a BEKTOPCKA MOJba penepa mnobujeHe BPETHOCTU TEH30PCKOr mossa G
Kao u pernanuje koje MehycoOHO 3a10BOMmaBajy KOePUINjEHTN KOHEKCHje U Apyre (yHIaMEHTAJHE
¢dopme. JlokazaHO je HEmOCTOjame XUNEPHOBPIIN 3a Koje je PE = £J¢ u P = €. 3a xunepnoBpin
ca ocobunom P¢ = —¢ je mokazano na cy Xomndose, ogpebene cy BUMECTPYKOCTU I'JIABHUX KPUBUHA
U JaTa je KlacupuEanuja XUIEePIOBPIIN Ca TAYHO TPU pal3He I'JIaBHe KPUBMHE U IIPUMEPU XUIep-
MOBpLIM Ca D pa3HuX IIaBHUX KpuBuHa. Ako je P& = cosbf +sinfJE, rue je 6 koncranTa, oHIa je
¢ P-uckomieno. AnajnusupaHe Cy XUNEPIOBPIIU Ca P-UCKOMEHUM BEKTOPCKUM IMOJLEM U IOKa3aHe
Cy HEKe Ol ’bUXOBUX OCODUMHA.

Cenva raasa je mocBehena xumepnoBpmuMa ca P-M30TPONHUM HOPMAJIHUM BEKTOPCKUAM IIOJBEM U
canpsxu pesyarare objaBmene y Milos Djorié, Mirjana Djorié, Marilena Moruz, Real hypersurfaces of
the homogeneous nearly Kihler S® x S* with P-isotropic normal, J. Geom. Phys. 160 (2021). YBenen
je JIOKaJIHM TOKPETHU pelep KOju OAroBapa OBOj CTPYKTypu, onpebene cy Bpemuoctu terzopa G
Ha TOM penepy, Kao W peianuje koje MehycobHO 3am0BosbaBajy KOEQUIMjeHTH KOHEKCHUje U APyTre
dyrmamenTamne popme. Kopumhemem oor pemepa mokazamo je ma xumeprospmm S® x S3 ca P-



M30TPOIHOM HOPMAJIOM HE MOrYy OUTH HM MUHUMAaJIHEe, HH XOI(OBe, a 3aTUM je JaTa U IHUXO0BA
MIOTIIyHA KJIACU(DUKAIN]A.

5. OcTBapeHM pe3yJITaTH M HAYUYHHU JIOIIPUHOC OVICEPTAIUje

C 063upoM ma je Teomeswjcka JUHUja KPO3 Taduky (a,b) mpomykr mzorocTpykoctu S? x S? mara
ca (ax(t),by(t)) roe je (z(t),y(t)) reomesujcra nurmja kpo3s (1,1), 3a HOTHYHY KIACKUKAI]Y Te€O-
[e3UjCKUX JUHUja DOBOJLHO je NAaTU mapameTpusanuje reonesujckux aunuja kpos (1,1). Hokaszame
cy ciaenehe nBe Teopeme koje ce GaBe reomesmjckmM samEmjama S° X S? woje cy objaBmeme m y
KoayTopckoM pany Milos Djorié, Mirjana Djorié, Marilena Moruz, Geodesic lines on nearly Kdhler S° x
S3, J. Math. Anal. Appl. 466 (2018), 1099-1108. Y npBoj Ccy maTe eKCIUIUIUTHE TapaMeTpPU3aIuje
reone3UjCKUX JIMHU]A.

Teopema 1 [eodesujcke aunuje S® x S® xoje cadpace mauxy (1,1) dame cy napamempuszayujom:

L ~(t) = (cos(at) + sin(at)i, cos(at) — sin(at)i),a € R\ {0};
2. ~(t) = (cos(at) + sin(at)i, cos(at) + sin(at)i), 20e je sa ¢y € ImH \ {0}, di € R,
1+d; - 1—-d
a=— ler], @ = 5 leal;
: 1 ? . 2 .
3 ~y(t) = ((m cos(At) + 1 i po cos(Bt)) + (m sin(At) + T i po sin(Bt))i
+ (#’:ﬁ sin(At) — 1 f¢2 sin(Bt))j — (— . f¢2 cos(At) + 1 f¢2 cos(Bt))k,
1 oA + P con(B1)) + (e sin(d1) + -2 sin(Bo))i
1+ ¢? 1+ ¢? 1+ ¢2 1+ ¢?
6 .7 o = 6 x ¢ ~
+ (1 o sin(At) — e sin(Bt))j — (— e cos(At) + oy Cos(Bt))k)7
e jo cres € ImH A\ (0}, dy € R, a="T0e b= ool o= 2oy
G- lod po —%\c2|, F—c,

AV 2 _ 2 2
A c++/(2a —¢)? +4b ’ B¢ v (2a—c)2+4b 7
2 2
L TH\J(a -4 /(20— 0)2 + 42
i ( 2~) B ( 27 ,

c—2a+ /(e 202 47 ~ C—2a+1/(6—20a)+4b2
2b » ¢ 2 ’

¢ =

Ilame, ucniurane cy ocoOMHE OBUX T'€OJIE3UjCKUX JIMHUja U JOKa3aHa je cienehia Teopema.
Teopema 2

1. Teodesujcxe aunuje 6ausy Keaepose mempuxe na S® x S® noxaanajy ce ca eecodesujcrum aunujama
Y 00HOCY HA CMAHOaAPOHY NPOOYKM MEMPUKY KO U camo arko saxcu ¢ = 0 uau cg = 0.



2. Taweenmmnu eexmop zeodezujcke aunuje je concmeenu sexkmop onepamopa P ca concmeenom epeod-
nowhy —1 axo u camo axo je ¢y =0, a ca concmeenom epednowhy 1 axo u camo axo je c; # 0,

C2:0 ud1:0

3. Teodesujcra aunuja na S® x S je sameopena axo u camo axo je 3a0080meH Hexu 00 caedehux
yeaosa: dama je napamempuszauujom xao y Teopemu 1 (1), dama je napamempusayujom xao y
Teopemu 1 (2) 20e je £ payuonanan bpoj, dama je napamempusayujom kao y Teopemu I (3) eoe

cy %, % U % DAYUOHAAHU OPOjesU.

KRammunar je y mBa pana, jeTHOM CAMOCTAJHOM U j€THOM KOAYTOPCKOM YBEO IMOjMOBe P-riaaBHUX
1 P-u30TPONHUX BEKTOPCKUX II0JbA, KAO U P-UCKOMIEHUX BEKTOPCKUX mosba. Y paxy Milos Djorié,
Hypersurfaces of homogeneous nearly Kihler S? x S3 whose normal vector field is P-principal, Mediterr.
J. Math. 18, 251 (2021) nokasao je ma Base cnemehe mBe Teopeme Koje kKapakrepumy P-TiaBHA
0Jba ¥ XUMEPIOBPIIM Ca P-TIaBHUM HOPMAJHUM BEKTOPCKUAM IIOJLEM.

Teopema 3 3a manzenmmuo sexmopcko nowe Z na S® x S® napedna mephewa cy exsusarenmma:
1. Z je P-zaaeno;
2. nocmoju eaamxa Pynryuja § maxea da je PZ = cos0Z +sinfJZ;
3. nocmoje zaamxe dynxuuje f1, f2, f3 Koje nucy cee jeonaxe nysu, maxae da je
0 w., . 0 ) 0 w
Zpg) = fl(COS(§ + g)(p% 0) + 005(5 - g)(O,qZ)) + fz(COS(i + 5

~ faeos( + )k, 0) — cos( 2 — T)(0,gh):

)(23,0) + cos( — 5)(0,a)

4. zoaomopgra cexyuona kpueuna paswu Iz = Span{Z, JZ} jeonaxa je 0.

Teopema 4 Axo je £ jedunuuno 8eKmopcko nowve opmozonanto na zunepnospur y S° x S u U+ duc-
MPUOYYUIa Ha TUNEPNOBPWU YU CY BEKMOPCKAE NOHG OPTMOZOKAANG Ha JE 0HOAG je eK8UBANENMHO:

1. & je P-2naeno sexmopcko nosmve;
2. ducmpubyuuja UL je P-unsapujanmmua.

Kopucrehu oBe pesynrare name je m3dydaBao XWUIEPHIOBpUIK 3a Koje Koje je P& = £€ unu PE =
+J¢. Koucrpyucao je ogrosapajyhe nokasine nokperHe penepe u moMohy noOujeHNX CTPYKTYPHUX
penamuja mokaszao ma Baske ciemeha tBpbhema.

Teopema 5 He nocmoju zunepnospus S® x S? wuje jedunuumno nopmanro eexmopcrko nomwe & 3600800080
P& =+JE.

Teopema 6 He nocmoju zunepnospus S® x S? wuje jedunuumo nopmanro eexmopcko nomwe & 3600800080

PE=¢.

Teopema 7 Xunepnospwu 3a xoje je P = —€ cy Xondoee, a enasna xkpusuna xoja odzosapa eex-
mopckom nony JE je nyaa. IIpu mom je 6D0OJ passuvumur KpusuHa uit 3 uit 5.

Teopema 8 Xunepnospw 00 S® x S? 3a xojy je PE = —& u K0ja UMG MAYHO MPU 2AABHE KPUBUHE
NOKAAKO J€ KOHZPYEHRMH A UMEDIUJU

far S xS = P x8% fa,(x,y) = (T (V1 —r? +ry)T).



Teopema 9 Yxoauko je jeOQURUYHO HOPMAAKO 8EKMOPCKO Nose & zunepnoepuy P-uckoweno onda je
0 € {m, %,—%}. Taxea nospw je Xonfoea u uma 3 uau § 2ra68nus Kpusuna, 00K je KPUSUHA Koja
00zosapa eexmopckom nony JE jeonara 0. Yrxoaurxo nocmoje mauno 3 eaashe Kpusure, TUNEPnospulL
je aoxaano xonepyenmua jeonoj 00 caedehur umepsuja f; . S? x S? - S3 x §3,i =1,2,3.

frr (@, y(y1,y2,y3)) = (@, (ry1, 7y, 7y3, V1 = 12)),

fQ,T(xay(yhy%yS)) = (TylaryQaryffn V 1- 7'2),1'),
f3 'r( (y17y23y3)) ( 7(7“yla7“?/2>7”y3a V 1-—- 742)5)'

CunyauM MeTonaMa Cy U3yYaBaHE U XUMEPHOBPUIM Ca P-M30TPOMHOM HOPMAJIOM, oaroBapajyhu
pesynTaru cy objaBmenn y paxy Milos Djorié, Hypersurfaces of homogeneous nearly Kdihler S? x S3
whose normal vector field is P-principal, Mediterr. J. Math. 18, 251 (2021). Tlokazano je ma TakBe
XUNOEPIOBPIIM HE MOrY OWTM MUHMMAJIHE HUTKU XON(poBe, a 3aTUM je NaTa U HBUXOBA MOTIYHA
KIacuQUKAITja.

Teopema 10 Xunepnospw b6ausy Keaepose mnozocmpyrocmu S x S wuje je nopmaaro sexmopcro
nome P-u30mponno a0kasHo je dama umepaujom

(U, UV, 2T, Y, Z) = .f(u7 U, X, Y, Z) = (a(x, Y, Z)p(U7 U)E(l', Y, Z)7 b(.’E, Y, Z)Q(“y ’U),E((E, Y, Z))7 2de je
(p,q) € S* x S*damo ca

pla) = (g eos 220, L) P i 2 ) (1 1),
1‘_ V3u+uv, 1 V3u + V3 LU v V3 LU v
q(u,v) = (—5 bln(T)v 3 cos(——=— NG ), o 005(% — 5), 5 cos(% — 5)),

jedunuury Keamepruory a, b, ¢ cy pewemwa cucmema ILJAJ
Ay = ani, by = bz, ¢y = cn,

ay = ad1, b, = bda, cy = s,

a. = ap1,b, = buz,c, = cus,

30 Koeduyujenme n;, 0;, [t; KOJu 360080a8ATY YCA08

9(m, i) + g(n2, 1) + g(ns, i) =0,

9(01,1) + 9(02,1) + g(d3,7) = 0,

9(p1, ) + g(p2,9) + g(ps, i) = 0.

6. O0jaB/beHU 1 CAONMITEHU PE3yJITATU KOJjU UMHE NEe0 NOKTOPCKE aucepTa-
nuje

OGjaBsbenu pamoBuU

1. Milos Djori¢, Mirjana Djori¢, Marilena Moruz, Geodesic lines on nearly Kahler S? x S?, J. Math. Anal.
Appl. 466 (2018), 1099-1108. (M 21, IF: 1.190);

2. Milos Djorié¢, Mirjana Djori¢, Marilena Moruz, Real hypersurfaces of the homogeneous nearly Kéahler
S? x §% with P-isotropic normal, J. Geom. Phys. 160 (2021) (M 22, IF: 1.056);

3. Milos Djori¢, Hypersurfaces of homogeneous nearly Kihler S? x S? whose normal vector field is
P-principal, Mediterr. J. Math. 18, 251 (2021) (M 21, IF: 1.4).



Caonmrema Ha HAYYHUM CKyIOBHMA

1. XX Geometrical seminar, Bpwaura BGama, 2018. romune. Caomnmreme ”Geodesic lines on the
nearly Kihler S? x S37;

2. Pure and Applied Differential Geometry - PADGE, Leuven, Bearuja, 2017. romune. Ilocrtep
”Geodesic lines on the nearly Kahler S x S37;

3. XI Cummnosujym Maremaruka u npumene, beorpan, 2021. romuue. Caonmreme ,, Heke peasne

xunepnospmu 6au3y Kemepose mmorocrpyroctu S3 x S37.
7. 3aKkJbyUaK

IIpenmer mokropcke mucepranuje »['eonesujcke nuuuje u xunepnospmm 6au3y Kesepose MHO-
roctpykoctu S? x §3” kammupara Munoma Bopuha je mudpepenmujanza reomerpuja oapebhenux
IO AMHOTOCTPYKOCTU Oam3y KenepoBux MHOrOCTPYKOCTH IITO je CaBpeMEHa U aKTyeJaHa obiaacT
ucrpaxkuBama. [llecromumensmone, xomorene 6sn3y KesnepoBe MHOTOCTPYKOCTH Cy O MOCEOHOT
vHTEpeca 360r CBOje IPUMEHE y MaTeMaTUJYKO] GU3NLY, & HEKe HBUXOBE HOAMHOIOCTPYKOCTH (KOje
3a/10BOJbABA]Y JOAATHE yCJIOBE Be3aHe 3a CTPYKTYDY MHOIOCTPYKOCTH) Cy Ca acCleKTa Teopuje
TOJMHOTOCTPYKOCTH HAj3aHUM/bUBHUje. TeXHUEe 3a M3ydaBame IPOLYKT MHOTOCTpyKocTH S° x S3
U HBEHUX HOJMHOTOCTPYKOCTU CY yCTAHOBJbEHE TEK Yy CKOPHje BpeMe, a MHOTA IUTAHa BE3aHa 3a
reomerpujy S? x S* cy jom oTsopema. Y 0BOj Tesum cy mOKazaHa BakHa TBpDema, Kao mTo je
KJIacu(PUKALNMja Te0ne31UjCKUX JUHI]a U KiIacuPUKaLje T0CeOHNX BPCTA XUIEPIOBPIIN KOje Ipe-
CTaB/bA]y KOHKPETAH M 3HAUYAjaH MONPUHOC HO3HaBamy reomerpuje S° x S3. Pesynratu 1m0 xojux je
IOLIA0 KAHIUIAT CY OPUTMHAJJIHY Y HETPUBUjAIHU U JEJIUMUYHO 00jaBILEHU Y jeTHOM CAMOCTAJIHOM
u nBa koayTopcka pana Ha CIU suctu. Tesa je ypemno Hammucana, ca jJaCHUM U CUCTEMATAYHUM
o0jammenuMa U IeTabHUM JTOKA3UMA.

Kammnnar je mpu ToM npoydmo OOMMHY JIUTEPATYPY, MOKA3a0 je OIJIWYHO MO3HABame 00IacTé u
0CTOCO0/HEeHOCT 38 00aB/hame CAMOCTAJIHOT HAYYHOT paja.

306or cBera HaBemeHor npemraxkemo HacrasHo-mayunoMm Behy MaremaTnuror ¢akynrera na Opu-
XBATU NPUIOKEHN TEKCT Kao NOKTOPCKY auceprarujy Mwmmoma Boprha u ogpemu romucujy 3a
HeHy jaBHY on0paHy.

Beorpan, 21. 1. 2022. roaune

YUnaHoBU KOMUCH]E:

npod. ap Mupocnasa Auruh (npencennuk)
BaHpenuu npogdecop MaremaTnyror ¢pakxyiarera
Yuusepsurera y Georpany

npod. ap 3opan Pakuh
penoBHU npodecop MaremMaTnuror ¢aryiTera
YuuBepsurera y Beorpamy



npod. np Cpbharn Bykmumposuh
BaHpenuu npodecop MaremaTnuror ¢pakyiarera
YuusBepsurera y Leorpany

upod. np Emuminuja Hemosuh
penosHu npogecop llpuponHo-MaTeMaTUUIKOr (aKyITETa
Yuusepsurera y Kparyjesiy



