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KaHaupaaTta Mp 3natka Jlazosuha

Ha cegnunu Hacrasuo HayuyHor Beha onmpxkanoj 11. centemdpa 2015. rogune onpeheHu cmo 3a
YJIaHOBe KOMHCHje 3a MUCame U3BelITaja O JOKTOPCKOj JUCepTaluju MoJ HACTI0BOM Mepe HekoMUax-
wHoctu Ha Xundepiosum C*-mogynuma Kauouaata Mp 3nmatka Jlazosuha. HakoH mTo je kaHAMOAT
npefao PyKOIKC, KOMHCHja je UCTH mperiefana, Te nogHocH HacraBHo-HayuHOM Behy cnenehu ms-
BEIITaj.
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2. IIpegMeT JOKTOPCKE gJUCEPTalHje

[IpenmeT NOKTOPCKe JUCEpTalyje je nojaM KOMIAKTHOCTH Ha XuidepToBUM C*-MOyTUMa, OHO-
CHO MOJynuMa Haj naTom C*-anredpom A ca A-BpeJHOCHUM YHYTpAIlbUM ITPOU3BOJIOM. AHAJIOTHO
oTepaTopyuMa KOHAYHOT paHTa Ha XWIOepTOBUM NpOCTOpuMa, Ha XundeptoBom C*-Monyny M Haj
anredpom A neduHHIIe ce 3a IBa JaTa BeKTopa X, y € M onepaTop Oy, : M — M, O, (z) = x(y,2).
3aTBOpEE A-TMHEAPHOI OMOTaya oneparopa O, HasHMBa Ce MIeal ,KOMIAKTHHX® OIepaTopa, a
HABOJHMULY Ce CTaB/bajy KaKko OU ce WCTakIia YMbEeHULA JJa TH ONEepacTOpH HHUCY KOMIIAKTHU OHAKO
KaKo ce Taj 1nojam JepduHULIe Y OKBUPY baHAX0BUX MPOCTOPa, Tj. 1a HUje Ped 0 ornepaTopuma Koju
IIPEC/IMKaBajy OrpaHUYEHE Y PEIaTUBHO KOMIIAKTHE CKYIIOBE.

[TpenMeT UcTpakBama JOKTOPCKE AUCEpPTALMje YMHU MOKyLIaj Ja ce Hale MorofgHa TOIMOJIOTHja
Ha naToM XundepToBoM C*-MOIyily TakBa Aa CKYNOBH PETaTUBHO KOMIIAKTHU y OJHOCY Ha By Oynmy
carjiacHy ca ,KOMIAKTHUM“ omnepartopuma. CrnobofHUje peyeHO HajlaXeme TONOJIOTHje Koja Ou
omoryhuna ykiamamwe HaBogHHKa. Ocum u3dopa Tomonoruje, gucepTranuja ce baBu U MOjMOM Mepe
HEKOMIIAKTHUOCTH, OGHOCHO IIOTOJHUM HYMEPUUYKHMM I10Ka3aTe/beM KOJIMKO JAaTH CKyIl OACTyNa of
KOMIIaKTHOT.

3. Cagpixaj oucepranuje

Juceprauuja cagpxu x + 137 cTpaHa, campaj, cnucak of 67 pedepeHIH U IJIaBHU Je0 KOojH je
nofiesbeH y 4 riiase.

[IpBa 11aBa je MpUIIPEeMHOT KapakTepa, U Canp)KH YKpaTKO U3JI0)KeHe [0 cajia II03HaTe pesysTare,
U TO: y motmnornasky 1.1. 0 MepaMa HEKOMIIAKTHOCTH Ha METPUUKUM IIPOCTOPHMA, Y MOTIOIJIaB/bY
1.2. 0 MEpaMa HEKOMIIAKTHOCTHY Ha yHU(OPMHUM NIPOCTOPUMA, U y noTnornasmy 1.3. o C*-anredbpama
u XunbdeproBum C*-MofyIuMa.

I pyra rnasa je noceeheHa n3dopy oroJHe TOMOJIOTHje HA CTaHAApOHOM XuidepToBom C*-Momyty
Y MOZe/beHA je Ha [IBa MOTIOIJIaB/ka. Y MOTHOIMaBby 2.1. U3Naxy ce pe3yaTaTu u3 paga [32] (3ajen-
HUYKH paji KaHAWJAaTa U MEHTOPA) Y KOjeM je yBeleHa TOIOJIOTHja T Ha CTaHAapaHOM XHUI0epTOBOM
momyny I?(A) nag W*-anreSpom A momohy cucTeMa OTyHOPMH

Poy(x) =

Joo
Y &)l x= (&) € (),
n=1

TTE je (¢ HOpMaJIHO CTake Ha A, a 1), eIEMEHTH anredpe A KojU UCIYyHaBajy YCIOB
sup (N, My) < 1.
n>1

[TocTojame HOpMaNHUX cTawa obe3dehyje To wTo ce mocmaTpa nocedaH ciaydaj W*-anredpe.

Y nornornasy 2.2. U3naxy ce pesynaTtatu paga [40] — camocTanaHu paj KaHIUAATa y Kojem ce
Ppes3yiTaTH IPeTXOoNHOT NTOTIOIaB/ba TPeHoCce Ha CTaHAapIHU XUI0epTOB MHOYJI Hafl TPOU3BOJBHOM
C*-anredpoM, Tako LITO CE TOCMaTpa HkeH duAyan koju je yBek W*-anrebpa, a 3aTUM CTaHAApOHU
XundepToB MOZyI MPOLIKMPYje HOBUM U3D0POM CKaslapa Ha CTaHJapAHU HAayuH.

Tpeha rnaBa nocseheHa je Mepama HEKOMIIAKTHOCTH Y OOHOCY Ha TOIOJIOTHjy OMHUCAHY Y APYToj
rinaBu. Manaxy ce pesynTaTH 3ajeSHUUYKOr paja KaHauaata u meHTopa [33]. [TocmaTpajy ce uetupu
BpCTE Mepa HEKOMIAKTHOCTH. To je, Tipe cBera, Mepa HEKOMIIAKTHOCTH A YHja NeUHHULIKja He 3aBUCH
0J HOBO YBeJIeHe TOIOJIOTH]e, U Koja ce JedHHHUIIe Tako Ja MEPH KOJIUKO AATH CKYTI OACTYTA Of CKyIa
KOjU ce MO)Ke CMEeCTUTH YHYTap HeKOr MPOjeKTUBHOT KOHAaYHO reHepUCAHOT MOLysa. 3aTUM IoCMa-
Tpajy Cce U yoIlITeHha I03HaTUX Mepa HeKoOMIaKTHOCTH Xay3nopda, Kyparosckor u Mcrpueckya, oBaj
NyT Ha CTaHAapAHOM XWIdepToBOM MOAYJY Ca HOBO YBEEHOM TOIOJIOTHjOM, ajlh IOCMaTpaHoOM Kao
yHudopmHuu npoctop. U3Boze ce muxose MmehycodHe Bese. Mel)y 3aHuMIbMBHje pe3yiTaTe ydopajamo
HEjeIHaKOCT:

I(E) < a(E) <2y (E) <2A(E) <2/ ||E[[I(E),
roe je I UcTpueckyoBa Mepa HEKOMIAKTHOCTH, ¢ Mepa KypaTosckor, a ¥ Xayspopdosa, OOK je E
YPaBHOTEXEH CKYT Y CTaHAapoHOM XuidepToBoM Moayiy Hag B(H), a ||E|| weros pamujyc.



Y 4eTBPTOj I/1aBM M3/I0KEHU Cy PE3yJaTaTH NODWjEHH y 3ajeNHUYKOM pany KaHIOujaTta U MeH-
Topa [34], xoju ce ogHOCe Ha yommreme nojMa ®penxonMoBUX oneparopa SO HHBOA ITPOU3BOJBHE
C*-anredpe Tako WITO Cy AedHUHUCAHU €IeMEHTH ,KOHAYHOT TUIAa" Ha aKCUOMAaTCKX HauMH Kao erne-
MEHTH HEKOTI CaMO0alljyHTOBaHOT IBOCTPAHOT Ujeaia KOjU UMa allpOKCUMATHBHY jeJUHULYY CAYUBEHY
o]l IPOjeKTopa, U Yy KojeM je Mmoryhe cadpaTn Ma Koje IBe KiIace nMpojekTopa y ofHocy Ha Mapej-doH
HojmaHoBy penanujy ekBuBajlieHIMje. 3a eleMeHT a naTe C*-anredbpe, kakemo 1a je dpenxonmosor
THIIA, aKO [IOCTOje OPTOMPOJEKTOPH p M g KOHAYHOT THMA TakBH fa je ' = (1 —q)a(1 — p) ,AHBEPTUDH-
NaH", ONHOCHO aKO TIOCTOjU eneMeHT b € A TakaB fa je (1—p)b(1—q)=bubd =1—p,db=1—q.
H3BepeHa je TeopeMa 0 HHAEKCY 3a Tako AedrHucaHe PpesxonMoBe OepaTope, JoKkalHa KOHCTaHT-
HOCT WHZIEKCA, KOHCTAHTHOCT MHIEKCa Y OOHOCY Ha NepTypOdalujy eleMeHTOM KOHAuHOT THIa, Kao
U yonuTewme ATKMHCOHOBE Teopeme. [lokasaHo je ga cy xnacMyHM $pefxolMOBH ONEpaTOpU Ha
Xundeprosom npoctopy, PpeaxonMoBH onepaTtopu y cMuciay bpojepa, onHocHo AtHje v CuHrepa Ha
cBOjcTBEeHO deckoHayHOj poH HojmaHOBOj anredpu, kao u ®penxonMoBu onepaTopy Ha XundepToBom
C*-Mognyny HaZl yHUTanHOM C*-anredpom y cmuciay Munryenka 1 doMeHka nocedHu cirydajeBd HOBO
yBeZleHe Teopuje.

4. 3ax/pyyak ¥ mpemior

[Ipenmet mokTopcke auceprauuje Mp 3nartka Jlasosuha je caBpemeHna U Mopa ce pehu noTImyHo
HeucTpakeHa obnact. PesynTaTty puKasaHy y JUCEPTALUjU Cy OPUTMHAIHU U HETPUBHjalHU. Ibu-
XOBO M3BOhEmeE je 3axXTeBao ynoTpedy pasIMUUTHX METOJAa U TeXHHKA MaTeMaTHUUKe aHalIHu3e, IIpe
CBEra OCHOBHE TEXHUKE paja ca XWIDepToBUM MOZyJIHMMa, 3aTuM ca W* u C*-anredpama, TEXHUKE
parna ca TeH30pCKUM IIpov3BoAvMa. Pap kaHAMIATa Ha OBOj AWCEPTALUjH YK/BYUHO j€ M IPOyUYaBamke
0DMMHe JTUTEPATypPE, YIIO3HABAKE Ca CABPEMEHUM DPe3yaTaTHMa U BUXOBY IPUMEHY Ha IOCTAB/bEHE
mpodneme. PesynraTy gucepTanuje caipKaHHU Cy Yy YeTHPH pana objaB/beHa wiu mpuxsaheHa 3a 0b-
jaB/bHBaWme Yy HAyYHUM YaCOMHCHMa ca pelieH3njoM, off Kojux ce nBa Hamase Ha SCI nucty, Ook je
jenaH of pamoBa caMOCTasIaH.

Crora npepnaxemo HacraBHo HayuyHOM Behy MaremMaruukor ¢gakynrera Oa YCBOjU H3BEILTAj
KOMHCH]je 0 JOKTOPCKOj JUcepTalujy KaHAnuAaTa Mp 3natka Jlasosuha 1 ogpeny KOMHUCH)Y 3a yCMEHY
ondpany.

Y Beorpany, 23. Maja, 2019. rogune,

KOMUCHIA:

1op Muomr ApceroBuh, penoBHH npodecop

op Usan Apanbenosuh, penosuu npodecop MamuH-
ckor dakynrera y beorpanmy

op Iparomyd Keukuh (MeHTOp), BaHpenHu npodecop

1op hophe Kptunuh, Baupenuu npodecop



