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111 HACJIOB JOKTOPCKE JUCEPTAIINJE:
Hexke knace niaHapHUX Mpeka M HHTEPBAJIHO-BPEIHOCHU PACILUIMHYTH CKYIIOBU

IV  INPEIJIEA JOKTOPCKE JUCEPTALIUJE:
HaBecty kparak caupikaj ca Ha3HAKOM Opoja cTpaHa, MoTJaBiba, CIUKa, meMa, TpaduKoHa U CI1.

JokTopcka nucepranuja uma 144 crtpane A4 ¢opmara, 22 ciuke u 158 Oubmmorpadckux
jenuHuIA.

Pan ce cactoju u3 meT moriassba oJ1 KOjuX MPBO CaJap Ky MPHUKa3 TIO3HATHX TI0jMOBA U pE3yiTara, y
Apyrom
MOTJIaBJby Cy CHCTaMaTH30BaHM MocTojehn pa3yntaTu o Mpexama WHTEpBaia M M3HETH HOBH PE3YJNITATH,
JIOK Ccy y TpeheM, 4eTBPTOM W IIETOM IIOTJIaBJby M3JIOKCHH OPUTHHATHH PE3YJTaTH pajia Ha TOCTaBJbEHUM
pooIeMHIMa.

Y npBoM TOTIIaBJBY Cy JaTe TeopHjcKe OcHOBE pana. lepuHucann cy mojMoBH U TBphema Koju cy
moTpeOHM 3a pa3paay pe3yirara y AWCEpTalfju, Kao INTO Cy MOCETH, MPEXE, CIUM MpEXKe, OIepaTop




3aTBapama, yHyTpaiumu orneparop, Dilworth-ose Teopeme u Hekn eKBHUBalEHTHHM OOJIMIM OBHX TEOpPEMaA
KOjH Cy ITOTOHU]H 32 IPUMEHY Yy OBOM HCTPAXHUBABY.

VY IpyroM IoriaBiby Cy HCIHTaHE U CHCTEMAaTH30BaHE OCOOMHE Mpeka WHTepBajla IPOM3BOJBHE
Mmpesxke L, ca moceGHIM OCBPTOM Ha 0cobuHe Mpeske nHTeBana mpeske [0,1].

VY tpehem nornaepy cy AedHHUCAHE HOBE pellanyje Ha MPeXH M UCIIUTaHa HBHX0Ba CBOjCTBA. Y
BE3W ca THM pesanujama neduHucaHe cy wiu- n3Mel)y paBHe Mpexe U HbHUMa jayaiHe, u- u3melhy paBHe
Mpexe.

Y u4erBpTOM NOIJaBJby Cy, IOCIE IMperjelna I[O3HATHUX pe3yjiraTa 3a MPEKHO-BPEIHOCHE
pacluIMHyTe CKYNOBE, PEIIEHH NPOOJIEMH CHHTE3€ 32 MPEKHO-BPEJHOCHE PacIUIMHYTE CKYIOBE 3a 3aJaTy
Mpexy. Takohe cy penienu npodiaeMu cuHTE3€ 3a HHTEPBAIHO-BPEJHOCHE PACILIMHYTE CKYIOBE 32 HEKE O]
n3abpaHuX Mpexka HHTeBaja. Y pellaBamy NpoOieMa CHHTE3e 32 MHTEPBAJIHO-BPEIHOCHE PACIUIMHYTE
CKyHoBe KOpHIIheHHU cy pe3yiTaTé Apyror U Tpeher nornassba.

VY meroM NOTJIaBjby Cy HEKH OZ pPe3ysTaTa H3JIOKEHHX y YSTBPTOM HOINIABJBY NPHMEHCHH Ha
pelraBame mpoOieMa CHHTE3e 3a HHTEPBAITHO-BPEIHOCHE HHTYHUIHOHHCTHYKE PACIUIMHYTE CKYIOBE H
IpencTaBJbeHe ¢y MOTYNHOCTH IPUMEHe.

Y HacTaBKy ce HaBOZE JIEJIOBH JOKTOPCKE JHCEepTalHje:

IIpearosop

YBoa

IMornaesme 1. Mpesxke (ctp. 1-18.)

1. 1 OcHOBHH IIOjMOBH U O3HAKE

1.2 Omneparop 3aTBaparma 1 yHYTpallbH ONEPATOP Ha MPEXHU

1.3 Dilworth-oBe u ®uMa eKBHBaJCHTHE TEOpEMe

1.4 Cnum mpexe

Mornaeibe 2. Mpe:ke unrepsasna (ctp. 19-48.)

2.1 VHTepBaiy Ha MPEXH U TOpeNaK Mo KOMIOHEHTaMa

2.2 VlHTepBaiy Ha MPEXH U HENPELM3HH HHTEPBAIHH IIOpeIaK

2.3 VHTepBaiy Ha MPEXH U CTPOTU MHTEPBAJIHU MOPEAAK

2.4 VIHTepBanu Ha MPEXHU U JIEKCUKOTIpadCKU MHTEPBAIHU MOPEIaK
Mornasme 3. U3mel)y pasHe mpeske (ctp. 49-90.)

3.1. Penanwmje ,,u3mehy* Ha Mpexama

3.2. unu- uzmely paBHe Mpexe U U- U3Mel)y paBHe Mpexe

3.3 Konaune usmely paBHe Mpexe U yaTHO-CIIUM Mpexe

Moraasbe 4. Teopeme cMHTE3€e 32 MHTEPBAJIHO-BPETHOCHE paciimHyTe ckynmose (ctp. 91-120.)
4.1 HuBo cKkymnoBu

4.2 TeopeMe CHHTE3€ 32 MPEKHO-BPEIHOCHE PACIUIMHYTE CKYIOBE

4.3 HMHTepBanHO-BpEIHOCHU PACIUIMHYTH CKYIIOBH

4.4 Teopeme cunrese 3a aary mpexy |, ([0,1])

4.5 Teopeme cunrese 3a aary mpexy l; ([0,1])

4.6 Teopeme cunrese 3a aary mpexy | ([0,1])

4.7 Teopeme cuHTe3€ 32 MPEXHE HHTEPBAIHO-BPEHOCHE PACIUIMHYTE CKYIIOBE
Moraassbe 5. TIpuMeHe U Ja/bl MPaBIM HCTPaKUBamwa (cTp. 121-132.)
5.1 VHTepBanHO-BPEJHOCHN MHTYHLIMOHUCTHYKH PACIUIMHYTH CKYIOBH
5.2 MoryhHocTH npuMeHe

5.3 3akspyuax, JaJbu MPABLU UCTPAKHBABA U OTBOPEHH MPOOIEMH
Jlutepatypa (ctp. 133-144.)

V BPEJJHOBAILE HIOJEJMHUX JEJTOBA TOKTOPCKE JUCEPTAIIMJE:

YBoa

VY yBOJHOM Jiey je UCTaKHYT 3Ha4aj ¥ MHPOKa MPHUMEHa WHTEPBAJIHO-BPEJHOCHUX PACIUIMHYTHX CKYIIOBA,
Kao ¥ 3Ha4aj HUBO CKYIOBA Y TEOPHUjU PACIUIMHYTUX CKyroBa. JlepuHmCcaH je mpoOieM NCTpaKuBama U AaT
je mpernen cpoiHHMX mpoOiema Koju cy a0 cajxa peuraBanu. PagoBu Yu Shi-a, Wenyi Zeng-a, Li Han-
Xing-a, Yuan-a. Li-a i Lee-a, y kojuma cy Takolje mocMaTpaHH HMBO CKYNOBH M pelIaBaH MpoOiieM
CHHTE3€ 3a HHTEPBAIHO-BPEAHOCHE pacIUIMHyTe CKyroBe. [loMeHyTH ayTopH Cy 3alouesv HOBH IIpaBall y
neduHUCary HHMBO CKyNOBa M TPOOJIEeM CHHTE3€ HMHTEPBATHO-BPEIHOCHUX pPacIUIMHYTHX CKYIOBa
pemaBajy y CKialy ca Tako JeHHHCAHMM HHBO CKyNoBMMa. Ha Taj Ha4MH pe3yliTaTd OBHX ayTopa U
IoCMaTpaHH MpobJeM HUCY CPOJHH MPOOIeMy M3y4aBaHOM Y OBOj JOKTOPCKO] AWCEpPTAalHjH, alHl yKa3yjy
Ha aKTyeJIHOCT W 3Ha4aj n3y4yaBaHoT Ipobiiema.




Y 0BOM JielTy je M3JI0KEeH M KpaTak Iperie] pajia.

Hornasibe 1. Mpexe

Y oBOM moT1aBIbY Je(UHUCAHH Cy OCHOBHH IIOjMOBH U yYBEJCHE O3HAKE 3a TIOCETe U Mpexe Koje he

nasse Ontm kopumhene y pamy. Takolje cy HaBeneHa TBphema moTpeOHa 3a paspamy pesynrata y
nuceprauuju. Mel)y Tum tBphemuma cy teopeme Birkhoff-a, Dilworth-a, u jomr Hekux mpyrux aytopa, Kao
U HeKa TBphera Be3aHa 3a YHYTpaIllibH OIIepaTop U ONepaTop 3aTBapama. 3a Mpexe Koje cy IeuHICcaHe y
0BOj JOKTOPCKO] JAMCEPTAIMj! JOKA3aHO je Aa Cy Y CBOM KOHAYHOM CJIy4ajy CJIHMM, OJHOCHO JIyaJHO-CIIUM
MpexKe, I1a Cy Ha Kpajy OBOT IIOIJIaBJba Cy M3JI0KEHH OCHOBHHU IIOjMOBH M TBpljema Be3aHa 3a CIIMM MpEXe,
KoOje Cy MOCJIeIlUX TOIMHAa HHTEH3UBHO n3y4yaBaHe. Meljy ayropuma koju ce 6aBe HCTpaKMBambHMa y OBOJ
obnactu Hanase ce Gratzer, Knapp, Czedli i Schmidt.

IMoraas/be 2. Mpeske HHTepBaJa

VY npyrom mornasijby Cy UCIIUTaHa M CUCTEMaTH3MBaHa CBOjCTBA MpeXKa MHTEpBasa IPOM3BOJBHE Mpexe L.
OBo je OMII0 HEOIXOIHO J1a OU ce MOTJa OAPEANUTH CBOjCTBA MpeXka KOje ce MOTY WHjeKTUBHO MPECIHKATH
y IaTe Mpexe HHTepBaJla, TAaKO Ja Cy OUyBaHH CBU HHOHUMYMH HJIH CBU CYIIPEMYyMH.

HakoH nperiiena nopeaaka Koju ce y MaTeMaTHUKO]j JIATEpaTypH KOPHCTE 3a ypeheme cKkynoBa HHTEpBana,
W3/IBOjeHa Cy YCTHPU IIOpEeTKa: IOpelaK I0 KOMIOHEHTaMa, HEeNMpeLH3HH IopenaK, CTPOTH H
JIeKCHKOTpad)CKH MOpeaK, KOoju Cy Ha CKyIy MHTeBaja MpexHHU nopeuu. [lopen Tora, oBH mopeuu ce
KOpHUCTE Y HOBHjUM paJloBUMa BE3aHHUM 32 PacIUIMHYTE CKYIIOBE M HbMX0BA YOIIITEeHa. 3Hayaj pe3yirara y
OBOM IIOTJIaBJbY CE€ Orjiefla y CHUCTeMaTH3aluju NocTojehux 3Hama Be3aHHX 3a CBOJCTBA MOCMATPaHUX
MpeXka MHTepBasa, Koja ce CHOPaIuvyHO MOMHUIbY y PaJOBUMa y KOjuMma ce oBe Mpexe kopucte. Ilopen
TOra Cy CBOjCTBA OBHX MpeXa JieTaJbHHje HCIUTaHa, Npema mnorpedaMa HCTPaXUBama y JHCEPTaLUjH.
ITopemak Mo KOMIOHEHTaMa M HENPEHW3HM IOpeJak Cy MPEKHU MOPEHH Ha IUPEKTHOM INPOH3BOIY
NPOU3BOJBHUX Mpexka. Jloka3aHO je &a CTPOrH M JISKCUKOrpad)CKH IMOpelaK HUCY MPEKHU IOpelH Y
omuTeM ciry4ajy. CTporu Hopelak je MpeXHH caMO Ha CKYIly HHTEepBajla NPOHM3BOJEHE MpExe, JOK je
JIeKCUKOrpadCcKu Iopeak MpeXKHH NMOpeaak Ha TUPEKTHOM Ipou3Boay Mpexa Ly u L, ako u camo axo je
Mpexa L, mureapHO ypelena minm je mpeska L, orpanmuena. J{oka3aHo je Ia je CKym WHTepBasia Mpexe L
Mpexa y OIHOCY Ha JieKcukorpad)cku mopenak ako Mpexa L nma nHajBehm emement. M3Hera cBojcTBa
MocMaTpaHUX MpeXa HHTepBalla Cy WIIyCTpOBaHa MPUMEpHMa.

Ioraasmwe 3. U3melhy paBHe Mpeike

VY Tpehem mornamspy je OpHrHMHajiaH JOMPHHOC TOKTOPCKE JMCEpTAIMje y TEOpPHju Mpexa. [IpBo cy
neduHUCaHe HOBE penaije win- u3Mmely u u-usmelly Ha Mpeku. HeonmxomHOCT MOCTaBJbEHUX YCIIOBA
WIIYCTPOBaHa je mpuMepoM. [Ipexo cBojcTaBa HOBO YBEACHUX peliallja JaTa je joIl jeqHa KapaKTepu3aliija
JIMHEapHO ypeheHux, MoyIapHuX U TUCTpuOYyTHBHUX Mpexa. Jledunucane cy unu- namel)y paBHe u muma
IyajHe, U- u3Mely paBHe Mpexe. [Ipema oBoj aedunuLMju, Mpexe mmpune 1 u 2 cy u3Mel)y paBHe Mpexe
— Mpexe Koje cy mwin- u u- u3Mely paBHe. Jloka3zaHO je ma cy Mpexe Koje ce mH0o0Hujajy Kao TUpeKTaH
MIPOU3BOJI IBE JIMHEApHO ypeleHe Mpeke nucTpuOyTHBHE n3Mel)y paBHe Mpexke. Takole je mokazaHo ma je
Mpexa MHTepBaJa JIMHeapHO ypeleHe Mpexe ca HajMamuM enemeHtoM 0 u Hajehum enemeHToM 1,
ypeheHa Hempenu3HUM IIOPETKOM, WiiH- u3Mel)y paBHa Mpexa 1 Aa Huje u- u3Mel)y paBHa Mpexa. JeqHo o
BOXHHX CBOjCTaBa WJIM- M3Mel)y paBHHX Mpeka je la CBaKHM aHTH-JIaHAIl WIM- U3Mel)y paBHE Mpexe nma
HajBHIIIE JIBA U- HEPA3JI0KUBA eleMeHTa. JyaHo CBOjCTBO Baxu 3a U- u3Mel)y paBHe Mpexe.

JlokaszaHo je na wiM- MOAMpexa Win- u3Mel)y paBHe Mpexe Takohe unm- usmel)y paBHa Mpexa, na je u
nojMpexa win- usMel)y paBHe mpexe Takohe wim- usmely paBHa mpexa. [Ipumepom je nokazano na
BynoBa Mpexa ca 8 enemeHara Huje HU WiIK- U3Mel)y paBHa HU u- u3mely paBHa Mpexa. Ha enemeHnTrMa
HEKOT aHTH-JIaHIIa WIK- u3Mel)y paBHE Mpeke, 3a JaTH eJIEMEHT a, ehruHrCcCaHa je penainrja eKBUBAICHIIN]e
,J€ Ca HCTe CTpaHe elleMeHTa 4. YO4YeHO CBOjCTBO OBE pealyje 3a KOHauHe aHTH-IaHIe WiH- umely
paBHE Mpexe YOIIITEHO je 32 OeCKOHauHe aHTH-JIAHIIE ¥ HA Ta] HAUYMH Cy JAe(UHUCAaHW OTPaHUYCHU aHTH-
naHUM. JeaaH ol BaKHUX IOjMOBA YBEICHHX Y OBOM IIOTJIaBJbY je€ CKYH @, b- HeynmopeauBHX ereMeHaTa
- u3Mel)y paBHe Mpexe, IpU YeMy Cy @ U D rpaHMIe HEeKOr MaKCHMAHOT OTPaHHYCHOT aHTH-JaHaIa
nare mpexke. Ha ckymy oBuX eneMeHara je neduHHCaHa HOBa penanyja noperka. [lajbe cy McrnuTaHa
CBOjCTBa JATOr MOCETa, OHOCHO CKyma a, D- HeynopenuBUX eleMeHaTa ca YBEJCHOM pellallijoM MOpeTkKa.
Mely HajBaXHUjUM pe3yaTaTHMa OBOT TIOTJIaBJha j€ KapaKTepHu3aldja AyaTHO KOHAYHO TPOCTOPHHX M
KOHAYHO MPOCTOPHUX MPEXa, Kao M KapaKkTepu3alija AyaJHO- KOHAYHO MPOCTOPHUX WIN- m3Mel)y paBHHX
Mpeka M KOHA4YHO MIPOCTOPHUX M- U3Mehy paBHUX Mpexa. Takohe je oapelhera kimaca Mpexa Koje ce MOTy
MHjeKTUBHO MPECIHKATH y AUPEKTaH MPOM3BOJ N KOMIUIETHHX JIaHAIa TaKO Aa CY OYyBaHH CYNPEMyMH U
IyaltHo, ojapeheHa je kiaca Mpexa Koje ce MOTY WHjeKTHBHO TPECTUKaTH y AMPEKTaH MPOU3BOA N
KOMIUIETHHX JIaHalla Tako Ja cy ouyBaHH mHpumymu. Ha kpajy oBoOr moriapipa je J0Ka3aHO Aa Cy H-




n3Mmelhy paBHE Mpeke Y CBOM KOHAYHOM CITydajy €KBUBaJICHTHE CIMM Mpeskama. Ha Taj HauwH je cTBOpeHa
MOryhHOCT J1a ce YOIIITE MHOTH PE3yJITaTH Yy BE3H ca CIMM U JyalHO-CIMM Mpexama, KOjU Cy HOKa3aHH
caMo y KOHaYHOM CIIy4ajy.

oraasme 4. Teopeme cHHTe3e 32 MHTEPBAJTHO-BPeJHOCHE PACIUIMHYTE CKYNOBe
VY nmpBoM Jey 4eTBPTOT IOIJIaBjba JaT je KpaTak mperjen JeguHUIMja U TOo3HaTUX TBphema Be3aHuX 3a
HHUBO CKYIOBE NMOTPEOHUX 32 GOPMYIIHCame TeOpeMa CHHTE3E 32 MPEKHO-BPEHOCHE PacIUIMHYTE CKYIIOBE,
ma TMMe M 3a (GopMyJHcambe TeopeMa CHHTE3€ 3a MHTEPBaJHO-BPEIHOCHE PACIUIMHYTE CKyroBe. 300r
norpede pelraBambe CPOAHOT MpoOJieMa 3a HMHTEPBAJIHO-BPEIHOCHE WMHTYHIMOHUCTHYKE DPACIUTUHYTE
CKyToBe, Ae(MHNCAaHA Cy [1Ba THIIAa HUBO CKYIOBa, YMMeE ce Takolje mpare caBpeMeHH TPEHAOBH Y TCOPHjH
PacIUIMHYTHX CKYIIOBa.

OpHTrHHAJIHU pE3yNTaTH ce ONHOCE Ha JO0Ka3aHEe TeopeMe CHHTE3¢ 33 MPEKHO BPEIHOCHE-PACILIMHYTE
CKYTIOBE, IIPBO 3a MMPOU3BOJBHY MpEXy L, a 3aTuM U 3a crienujaiHe Mpexe HHTepBaja Koje Cy UCIHUTaHe y
JIPYTOM IIOTJIaBIBY.

Opnpehena xinaca qyaqHO- KOHAYHO MPOCTOPHHUX WIH- W3Mel)y paBHEX Mpeka je Kiaca Mpeka Koja MoXke
OuTH GamMuiIMja HUBO CKYIIOBA HEKOT HHTEPBAJIHO-BPEIHOCHOT PACIUIMHYTOT CKYIIa, 32 HEKe OJ HCITUTAaHUX
MpeXa HHTEepBaja, ma cy y (opMmyiucamy TeopeMa CHHTE3e 32 WHTEPBAJIHO-BPEIHOCHE PACIUIMHYTE
CKYyIIOBE NPHUMEH-CHU pe3yJITaTH M3HETH y Tpehem mornaiby. Pemieme mpobnema CHHTE3e 32 MPEXHO-
BPEIHOCHE PACIUIMHYTE CKYMOBE HE UCKJbYUYje MOTPeOyY 3a peliaBameM CICHUjaTHUX ClydajeBa, MaKie 3a
cnenuduIHO ojpeljeHy Mpexy, Kao IITO Cy, Ha MPUMEpP, MPEKE HHTEPBaja. 3a CICIHjaHe CIIyYajeBe MOTY
ce 10OUTH KOHCTPYKTHUBHA pellera, Koja Jajbe MOy MMaTH BEJIMKU 3Hauaj y IMpHMeHama pacIUIMHYTHX
CKyIIOBa W IHUXOBHX YOIIITEeHa. [lpeMa TOMe, pelleH NpoOjeM CHHTE3e 3a MpPEKHO-BPEIHOCHE
pacIiMHyTe CKyIOBe je of (yHJaMEHTAJIHOT TEOPHjCKOI 3HayeHka 3a pellaBambe NpodieMa CHHTE3e
CPOIOHOT THNa W IUPEKTHO Ce HaJIoBe3yje Ha pelielke mnpobiieMa CHHTE3e 33 MpPEXKHO-BPEIHOCHE
pacIiIMHyTe CKyIOBe APYror THIA Koje cy nokazaHe 2003. roamne. 3a pemeHe mpoOieme CHHTE3e 3a
MHTEPBAJHO-BPETHOCHE PACIUIMHYTE CKYIIOBE, HA OCHOBY pe3yiTaTa 00jaB/bCHHX Y HOBHjHM DPaJOBHMA,
odekyje ce na he mmaTtu 3Ha4aj y mprMeHaMa, Tipe CBera y MaTeMaTHIKoj MOP(OJIOTHjH U 00paan CITUKE.
Ioraasmbe 5. [lpumeHe U 1a/bH NPABIHU HCTPAKHBAHA
[TocTUrHyTH pe3ynTaTu Ccy MOKa3alu TEOPHjCKYy NPUMEHY Yy pelllaBamy CPOJHOr IpodiieMa CHHTE3e 3a
MPEXKHO-BPEJHOCHE U MHTEPBAJIHO BPEAHOCHE WHTYMLIMOHUCTHYKE PACIUIMHYTE CKYIIOBE, 110 Je()UHHULIN]H
Atanasov-a. Kako je Beh panuje nokazaHO Ja Cy MOCMaTrpaHd MPEXHO-BPEIHOCHU MHTYHMLIMOHHCTHYKU
PACIUTMHYTH CKYIIOBM HAjOIIITHjer THIA, Ca CTAHOBUIITA HHBO CKYyIOBA, JATO PEIICHEe MMa CIIHYaH
TEOPHjCKHU 3HAuaj 32 MPEIKHO-BPEJHOCHE MHTYHLIMOHUCTHYKE PACIUIMHYTE CKYIOBE, KA0 PELICHE CPOJHOT
npobiieMa 3a MPEKHO-BPEJHOCHE pacIUIMHYTe CKYNOBe. Y OBOM IOIIaBJbY j€ yKazaHO M Ha Mmoryhe
HNpUMeHe TOOHjeHnX pesynTarta. Y 3aK/bydKy Cy CyMHUpaHU pe3yiTaTH, YKa3aHo je Ha mpoOieme KOjH Cy
0CTaJIM OTBOPEHH U J[aJbe IPaBLE HCTPAKHBAHA.

Crucak 6ubnmorpadckux jequHUIA yKa3yje Ha KOpUITheme aleKBaTHE U aKTyelIHEe JTUTepaTrype, ajau U Ha
aKTYEJIHOCT M3Yy4YaBaHOT Mpodiema.

VI CIIMCAK HAYYHUX U CTPYUYHUX PAJOBA KOJU CY OBJAB/bEHU NJIN
IHPUXBAREHU 3A OBJAB/BUBAILE HA OCHOBY PE3YJITATA HCTPAXKUBAIbBA Y
OKBUPY PAJIA HA TOKTOPCKOJ JMCEPTALININ

TakcaTHBHO HaBECTH Ha3WBE PAJIOBa, T/e U Kana cy objaBibeHu. [IpBO HABECTH HajMarbe jefaH paj
00jaBbeH win nmpuxBalieH 3a o0jaBibuBambe y yaconucy ca ISI iucTe 0HOCHO ca JTUCTe MUHHUCTApCTBA
HA/IJISKHOT 32 HAyKy Kaja Cy y MUTalky APYIITBEHO-XYMAHUCTHYKE HAyKe WIIH PaloBe KOjU MOTY
3aMeHHTH 0Baj ycioB 70 01.janyapa 2012. ronune. Y ciaydajy panoBa npuxBaheHuX 3a 00jaBJbUBabE,
TAKCATUBHO HABECTH HA3WBE PajIoBa, T7e U Kaja he OuTu 00jaB/beHU U IPHIIOKKUTH MOTBP/Y O TOME.
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Vil SAK/bYUIIN OJTHOCHO PE3YJTATHU HCTPA’KKHBAIbA

Kao ucrpaxknBauky npoOiieMu MocTaBibeHN ¢y cienehn mpodiemu:

1) Hexa je mpedca unmepsana, Koja je MpedlcHO ypeheHd HA HeKu 00 4emupu pasiuduma
HauuHna, dama komniemua mpedxca. Oopedumu nompebHe u 0080bHE YCi08e 0d YHANPEO
3a0ama KoIeKyuja noOCKynoga Henpasioz ckyna X 6yoe KoieKyuja 2oproux, 00OHOCHO OOFUX,
HUBO CKYNO08A HEKO2 UHMEPBATHO-6PEOHOCHO2 PACHIUHYINOZ CKYNA.

2) H30eojumu knacy mpeosica Koje ce Mo2y NOMORUMU Y OUPEKMAH NPouseoo 06a KOMHIEMHA
JaHYa maxo 0a cy Ouy8aHu cynpemymu (unu oa cy o4yeanu uHGuUMymu,).

PemaBamem npyror mpoOiema AaT je AONPHHOC Y TEOPHjH Mpeka. 3a HOBO Je(UHHCAHE MpEKe
UCIUTaHA Cy EUXOBAa CBOjCTBAa M YCIIOCTaBJbEHA Be3a Ca MO3HATHM Mpekama — CiIuM Mpekama. Hoso
neuHNCAaHE MpEeXe Cy OIIITHje Off paHdje NePUHHCAHMX CIUM MpekKa, OJHOCHO OHE Cy FHHXOBO
YONIITeHEe y OECKOHAYHOM CIIy4ajy y KJIacH IPOCTOPHUX M JyalHO IPOCTOPHUX Mpexa. McTpaxuBama
BE3aHa 3a CIMM MpEXe Cy BpJO MHTE3WBHA MOCIEABUX TOJMHA, ITa TO MOTBphyje aKTyeITHOCT MOOHjeHnX
pe3ynTaTta Koju oMoryhaBajy yommITelme pe3yiTara 3a CIUM Mpexe (Koje ¢y KOHadHe) Ha MPOCTOpHE
Mpexke (OECKOHAYHH CITY4aj).

Io3Hato je na cy KOHayHe IUCTPHOYTHBHE MpEXe YHja je IMMPHHA 1OCeTa WIIM- Hepas3loXUBHX
eleMeHara N, 10 Ha U30MopdHU3aM MOIMPEKe AUPEKTHOT mpomsBojaa N janana (Dilworth). Ionasehu ox
OBOT' pe3yJiTaTa peIlicH je OMIITHjU MPoOeM Of MOCTaBJbeHOTr mpobiema 2). Kiracy KOMILIETHHX Mpeka
KOje ce MOTYy MHjEKTHBHO NPECIMKATH y TUPEKTaH NMPOM3BOJA N KOMIUICTHUX JIaHAlla TaKo Ja Cy O4yBaHH
CyNpeMyMH YHMHE JIyalHO KOHa4HO MPOCTOPHE MPEXKe ca IMOCETOM M- HEPasJOKHMBUX elieMeHaTa IIHpHHE
HajBumie N. JlyanHo, Kilacy KOMIUIETHHX MpeXa KOje c€ MOTY HMHjeKTHBHO IpPECIHKATH Yy IMPEKTaH
NPOU3BOA N KOMIUICTHUX JIaHAlla TaKO Ja Cy OYYBaHM MH(QHMYMH YHHE KOHAYHO NMPOCTOPHE MpEXe ca
MOCETOM WJIM- HEPa3JOKHMBUX eJeMeHaTa MIMpuHe HajBuiue N. [locnenuna Tora je na xiacy KOMIUICTHHX
Mpexa Koje ce MOT'Y MHjeKTHBHO MPECIHKATH Y ITUPEKTaH NPOM3BOJ 06d KOMIUICTHA JIaHAld TaKo Ja Cy
OYyBaHH CYNPEeMyMH YHHE JyalHO KOHA4YHO IIPOCTOpPHE WIH- u3Mely paBHe Mpexe. JlyanHo, Kiacy
KOMIUIETHHX MpeXa KOje ce MOTY MHjeKTHUBHO IPECIUKATH Y JUPEKTaH MPOU3BOJ 06a KOMIUICTHA JIaHAIa
TaKo Ja Cy O4yBaHU HHOUMYMH YHHE KOHAYHO NPOCTOPHE M- M3Mel)y paBHe Mpexe.

JlonpyHOC y TEOpHjU PpacIUIMHYTHX CKYyIOBa C€ Orjiea y pellaBamby LEHTPAJIHO MOCTaBJ/HEHOT
mpobsema 1) u mpuMeHH TOOHjeHUX pe3yliTara Ha PellaBame CPOJHOT MpobiieMa 3a MPEKHO-BPEIHOCHE
MHTYMIMOHUCTHYKE PACIUIUHYTE CKYIIOBE.

W y oBoM ciiyuajy cy NpBO PELICHH OMIITHjU MPOOJIEMH 32 MPEKHO-BPEIHOCHE PACIUIMHYTE CKYIIOBE, KOjU
cy OWJM mojia3Ha Tayka 3a pellaBarbe IMOCTAaBJLEHOr MpoOdJieMa 3a MHTEPBAJIHO-BPEIHOCHE PACILIMHYTE
ckynoBe. [lpemza Ccy HWHTEPBAJIHO-BPEIHOCHU PACIUIMHYTH CKYNOBU CIELHUjallaH Cilydaj MpEeXKHO-
BPEAHOCHUX PACIUIMHYTUX CKYIIOBa, ITOKA3aJIo ce 1a je oapehuBame cenuuyHUX ycioBa 3a oapehuBame
HHTEPBAJHO-BPEJHOCHUX PACIUIMHYTHX CKYIOBa W3 Jare (paMuivje HUBOA, 32 3aJaTy MPEKY HHTEpBala,
KoMIUIeKcaH 1pobsieM. Tako je 3a Mpexy MHTepBaja jeIMHUYHOT WHTepBaja peanHux Opojesa [0,1] ca
ypehemeM Mo KOMIOHEHTaMa 3aJaTd HpoOjeM MOTIYHO pelieH. 3a MpeXy HHTepBaja jeIMHHYHOT
uHTepBana peannux 6pojesa [0,1] ca HenpeunsHuM mopeTkom oapelen je moTpebdan u T0OBOJbAH YCIIOB Ja
yHanpez 3axara paMuimja moJcKynoBa HempasHor ckyna X Oyne Gpamuinja JOBUX HHUBO CKYIIOBAa HEKOT
WHTEBAJIHO-BPETHOCHOT PACIUIMHYTOr cKyma. 3a yHanpen 3agary ¢Gamuwinjy F mojackynoBa HempasHOT
ckyna X ozpeleHU cy IOBOJBHHU YCJIOBHU 32 IOCTOjar€ MHTEPBAJIHO-BPEJHOCHOT PACIUIMHYTOI CKyIa 3a
koju je pamunuja F damuimja meroBux ropmbux HUBO CKYTOBA.

3a Mpexy WHTepBajia jeMHHMYHOT HHTEpBana peamHux Opojesa [0,1] ca mexcukorpad)CKMM MOPETKOM
oxpeleHn Cy JOBOJBHM YCIIOBH Jia JaTa (paMuiIfja MoJCKyIoBa Henpa3Hor ckyna X Oyze daMminja JObHX
HHUBO CKYNOBa U opeheHH cy JOBOJBHHU YCIIOBH Jia JaTa (haMuiIMja MOACKYIoBa HempasHor ckyna X Oyne
(ammirja roplUX HUBO CKYNIOBA HEKOT MHTEBAIHO-BPEAHOCHOT PACIUIMHYTOT CKYyIa.

3a Mpexy MHTepBala jeIMHUYHOT MHTepBana peanHux Opojesa [0,1] ca cTporuM mopeTkoMm MOCTaB/bEHH
npo0JieM HHje pelaBaH MOMITO W3J1a3u M3 OKBHPA OBOT pajia.




VIl  OHEHA HAYMHA ITPUKA3A U TYMAYEA PE3YJITATA HCTPAXKUBAIBA
ExcnmumuTHO HABECTH MO3UTHBHY WM HETATHBHY OLICHY HAauMHA IIPHKa3a M TyMadema pe3yiIraTa
HCTPAXHBAbA.

Komucuja mo3uTHBHO OIeHYyje HAUMH MPHUKa3a U TyMadelke pe3yiTara HCTPaXHBamka ¥ OBOj JOKTOPCKO]
IicepTandju. PesynraTi cy mpuKasaHH jacHO, CTaHAAPAHUM MeTomaMa (JieMa, TBpheme, Teopema), CBU
OpHTHHAJIHY PE3YJITaTH Cy U JoKaszaHH. JlaT je n u3BecTaH Opoj mpuMepa Koju WIYCTPYjy pe3yJTare.

IX KOHAYHA OLEHA JOKTOPCKE JUCEPTALIMJE:

ExcniuuuTHO HaBeCTH Jia JIM JUCepTalyja jecTe WK HHje HalKucaHa y CKJIaly ca HaBeJCHUM
00pazioxemeM, Kao U Jia JIM OHa Ca/Ip>KU WIIN HE CaapKu cBe OUTHe enemeHte. JlaT jacHe, MpelU3HE U
KOHIIM3HE OJTr0oBOpe Ha 3. 1 4. nuTame:

1. [a nu je nucepTranyja HamcaHa y CKJIaay ca o0pasiiokemheM HaBeICHHM Y TIPHjaBu TeMe
JAucepranuja je HanucaHa y cKJIajay ca 06pa3iiokKemeM HaBeIeHNMM Y IPHjaBH TeMe.

2. Ja nu mucepranuja caapixu cBe OUTHE €IeMEHTE
Jucepranuja cagp:ku cBe OMTHe eJeMeHTe.

3. [o yemy je nucepTanja OpUrHHAIAH JOIPHHOC HAYIIH
Jucepranuja nmpeacTap/ba OPMIMHAJIHU JONPHHOC HAYIM MO TOMe INTO MPEACTAB/ba OPUTHHATHHU
HACTABAK MCTPAaXKUBamka y 00/1acTHMA Koje cy akKTyejJHe Yy cBery. Jloka3aHo je BUIle HOBMX M
3HaYajHuX TBphema u Teopema. YBeleHU €y U UCTPA’KEHH HOBHM 3HAYAjHU MOjMOBM, HEKU NMO3HATH
Pe3yJITATH €y YOIIUTEHH H OTBOPEHH €Yy HOBH MPaBIH HCTPAKHBAHA.

4, Hepnocranu nucepranuje M BUXOB YTHIIA] HA PE3yATAaT UCTPAKUBAHA
Jucepranuja HeMa youeHMX Hel0CTATAKA.

X HOPEJJIOT:

Ha ocHOBY yKyImHE OIleHe JycepTanyje, KOMUCH]a MpeJIakKe:

J1a ce IOKTOPCKA JUCcepPTalija NPUXBaTH, a KAHIWAATy 0100pu oadpaHa.

HABECTU UME U 3BABE YWIAHOBA KOMUCUIE
MNOTIIMCH YIIAHOBA KOMUCUIE

1. TlpencenHuk:

np Pozamuja Manapac Cunalju
penoBuu mpodecop, [IMD y HoBom Cany

2. Menrop:
np Aurnpeja TemaBueBuh
penoBau nipodecop, [IMD y HoBom Cany
3. Wman:
1p bpanumup Illemessa
penosuu npodecop, [IMD y HoBom Cany
4. UYnan:
1p Bepa Jlazapesuh
BaHpeHu npodecop, Texunukn dakynrer y Yauky
5. Unan:

np Jenena Mrmartosuh
BaHpeaau npodecop [IMD y Humry
Hosu Cag, 8.1.2014.
HAIIOMEHA: Unan xoMHCHj€ KOj! He K€U Ja TIOTIINIIE 3BEIITaj jep ce He CllaKe ca MUIIbereM BehuHe wiaHoBa
KOMHCH]€, TyKaH je 1a YHece Y H3BEUITaj 00pa3IoKemne, OJJHOCHO pasiiore 300T KOjUX HE JKEIJH Jla MOTIHIIE N3BEIITa].




