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Ha cenaumu Hacrasro-mayunor Beha MaremaTtnykor gakyiaTeTa ogp:xaHoj 23. anpuia
2021. romuue y Beorpany onpebenu cmo y Komucujy 3a npersien u oneHy pyKOIUCa

I'pebHEepoBe Da3e 3a KOHAUHO TeHEpHCaHE Maeajie Hald HEKMM KJlacaMa
HEeHEeTEPUHUX IpPCTEHa

KOju je mpemaT Kao IOOKTopcka muceptamnuja Maje Pocaasues. Rammunmatkuma je
nmpenaJjia TEKCT, KOMUCHja je mCTu mperJenasa u nonnocu Behy caenehn
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npenBrubheHe JIAHOM U TPOTPaAMOM NOKTOPCKUX CTYOWja ca mpocedHoM omeHoM 10.

2. Cnucak HAYyYHUX PaaoBa KaHIOATA

1. A. Kosti¢, Z.Z. Petrovi¢, Z.S. Pucanovi¢, M. Roslavcev, A generalization of nil-clean rings,
Miskolec Mathematical Notes, 19:2 (2018), 969-981, ISSN: 1787-2405,
DOI: 10.18514/MMN.2018.2585, IF 2017: 0.585, M23.

2. A. Kosti¢, Z.Z. Petrovi¢, Z.S. Pucanovi¢, M. Roslavcev, Note on strongly nil clean elements
in rings, Czechoslovak Mathematical Journal, 69:1 (2019), 87-92, ISSN: 0011-4642,
DOI: 10.21136/CMJ.2018.0167-17, IF 2018: 0.424, M23.

3. M. Roslavcev, Grobner bases for ideals in univariate polynomial rings over valuation rings,
Matematicki Vesnik, 73:3(2021), 183-190, ISSN: 0025-5165, M51.

1



4. A. Kosti¢, Z.Z. Petrovi¢, Z.S. Pucanovi¢, M. Roslavcev, On a generalized Jordan form of
an infinite upper triangular matriz, Linear and Multilinear Algebra, 69:8 (2021), 1534-1542,
ISSN: 0308-1087, DOI: 10.1080/03081087.2019.1632783, IF 2020: 1.736, M21.

5. 7.7. Petrovi¢, M. Roslavcev, Grobner bases for modules over Priifer domains, Mathematical
Reports, mpuxBahen 3a objaBmuBame, 8 cTp., ISSN: 2285-3898, IF 2020: 0.662, M23.

6. A. Kosti¢, Z.Z. Petrovi¢, Z.S. Pucanovi¢, M. Roslavcev, On the generalized strongly nil clean
property of matrix rings, Algebra Colloquium, mpuxBahen 3a objaBmuBame, 12 cTp.,
ISSN: 1005-3867, IF 2020: 0.429, M23.

7. 7.7. Petrovi¢, M. Roslavcev, Commutative von Neumann regular rings are 1-Grobner, Ha
peneH3suju, 9 cTp.

3. Caonmrema Ha HAYYHUM CKYIIOBUMA

1. M. PocmaBues, Koszul rings, 13. Cprncku MmaTeMaTnyky KOHrpec, Bpmauka Bama,
22-25. wmaj, 2014.

2. 3. 3. Illerposuh, M. PocaasmneB, O KOHAYHO T€HEPUCAHUM UICATUMA Y ITOJIU-
HOMUjaJHUM NPCTEHUMAa HAJ HEHETEPUHUM BaJyaruoHuM noMenmma, Cenmu
cumnosujyMm ,,Maremaruka u npumene”, 2016.

4. Ilpemver NOKTOPCKe OucepTamuje

[Ipenmer n3yyaBama oBe MHOKTOpPCKe mucepralje cy ['peOHepoBe Da3e 3a KOHAUHO
reHepucaHe mueajie y MPCTEHWMa MOJMHOMA HAJl HEKUM KjaacaMa HEHETEPUHUX IPC-
tena. Ayropu y pamosuma , The Grobner ring conjecture in the lexicographic order case”
(I. Yengui) u ,, The Grébner ring conjecture in one variable (H. Lombardi, P. Shuster, I. Yengui)
oTBapajy murame na Ju je BadyarumoHu mnomeH ['pebuepor mpcrern. OBum ce MoO-
TUBUIIE TaJhe UCTpakuBarme Ha Temy ['pebHepoBux 6a3za M BaJyaluoOHUX MPCTEHA,
KA0 U CBUX APYTUX KJaca HEHETEPUHUX MPCTEHA, CPOMHUX HUMAa WU HE, KOI KOjUX
camMe OCOOWHE MPCTEHa HATOBEIITaBajy MOTyNHOCTM mM3BOhema 3akbydaka O KOHAU-
HOj reHepucanoctu uneana LT(I). Ilpcrerm Ha KOjuMa je QOKyC y OBOj TOKTOPCKO]
mucepramuju cy llpudepoBu momenu Kpynose numensuje 1, BaJdyallOHU IOMEHU
Kpynose mumensuje 1, Bamyanuonu npcrenu Kpynose mumensuje 0, o Hojman pe-
TyJapHA KOMYTATUBHU OPCTEHU U (p — 1)-HUI-YnCcTU KOMYyTaTuBHU npcTenu. [lo3narto
je ma je Behm meo Teopuje ['pebenepoBux Oa3a pa3maTpaH 3a CiIydYaj Kamga je Oa3HU
npcTeH noJbe uiau Herepun KoMy TaTuBHI OOMEH, y IITa ce yOpajajy riIaBHO-UIEAJICKA
nomenu u llenexkmunoBu nomenu. Hemerepunu mpcTeHU KOju CY OBIE CIIOMEHYTHU pa3-
MaTpajy ce ca IPEeTHOCTABKOM KOMYTATUBHOCTH, KAO W IMOCTOjama JeIUHUIE, aju
He HY)KHO 0e3 mesmTesba HysJae. Y OBOj DOKTOPCKO] MUCEPTANU)U NaKHa je HajBUIIE
yCMepeHa Ha IPCTeHe MOJUHOMA Ca jeIHOM HeoapelheHOM, IITO MpeacTaBsba MOUYETHU



3

KOpakK Ka n3ydaBamy | pebHepoBux 6a3a 3a KOHAYHO I'€eHepUCAHe Uaeaje y TPCTEHNMA
IOJIMHOMA Ca BUIlle HeonpeheHux.

[Ipuctyn 3a onpebuBame ['pebenepoBux 0a3a y ciryyajy HEHETEPUHUX IPCTEHA HE
MOKe OUTHU CTaHIapIHU, KAO HA MPUMEDP Y KIACUUHO] JUTEepaTypu Koja ce 6asu 1'pebd-
HepOBUM 0OazaMa u THe ce, udMeDhy OCTajJor, KOPUCTU TojaM S-TIOJUHOMA. Y OBOM
caydJajy ersucrteHnuja ['peOHepoBe 6a3e BUIU ce KPO3 KOHAUHY T'€HEPUCAHOCT UJE-
ana LT(I) Bomehmx umamoBa CBUX HOJMHOMA MOJA3HOT mueaia [. AmHamu3a ompen-
jeHnx ocobuHa HaBeNEeHUX HEHETEPUHUX NPCTEeHA, TO jecT, OCOOUWHA ejieMeHaTa TUX
IpCTEeHa Kao KoeullnjeHaTa MOJINHOMA, MOKE PEe3yJITOBATU TUME na, Ioa onpebhenum
ycaoBuMa, LT(I) Oyme romHauHo remepmucal. Ilpemmer amammize cy u aaropuTr™Mm u
MeTO/e 3a KOHKPETHO u3pavyHaBame ['pebuepoBux Oaza. Kao m y crammapmHOj
IUTEPATYPU, jenHa On mpuMeHa je oapebuBame ['pebHepoBuX 0Oaza 3a MOIMOIYJE
KOHAYHO FeHEPUCAHUX CJIODOTHMX MOMYJIa HAJA MPCTEHUMA MOJUHOMA KOJjU CY, ¥ OBOM
ciIy4dajy, Hal HEHETePUHUM IPCTEHUMA.

5. Ilpuxka3 mucepramnuje

OBa mucepTraruja ce cacToju Ol yBOAa Ha 2 CTPaHe, TEKCTa O H8 cTpaHa MO0 AeJbEeHOT
y 7 ryiaBa U cuucka jgureparype on 44 dubauorpadcke jequHUILE.

Y mpBOj ri1IaBUM IpencTaBIbEHE CY HEONXOAHE NedUHUINje U TBphema y Iuiby neGuHu-
cama nmojma ['pebuepoBe Daze u jake ['pebuepoBe Daze 3a umeas y IpCTEHY MOJUHOMA,
HaJl IPCTEHOM R, KaO U HEKW OJ OCHOBHUX II0jMOBAa 13 TEOPHje KOMYTATUBHUX MIPCTEHA
Koju ce Kopucrte y Tekcty. Ocraje riaBe camap:ke OpUTMHAJHE Pe3yJaTare, Ipe KOjux
Cy IpencTaBJbeHe OCHOBHEe ne(UHUIMje 1 OCOOMHE MOJMOBA KOJjU Ce aHAJIM3UPA]Y.

Y Apyroj riiaBU WUCOUTYjy ce BaJjJyanumoHu nomenu. [IpencraBibeH je moka3 ma HaM
jeaHO AMMEH3MOHUM BaJIYAIlMOHUM JIOMEHOM V CBaKM KOHAYHO TE€HEPUCAHU UOEAT Y
V[X] nma muaumaany jaky ['pebmepoBy 0a3zy. Ta ba3a ce moxke m onpemuTH, KO-
puctehu pesynarare Koju mperxone oBoj TeopeMmu. [laT je u jeman metasbHO pa3paben
IpyMep HEHETEPUHOT BaJyalMoOHOT OoMeHa KpyJioBe auMmens3uje jenaH, 3aTUM jeTaH
KOHAUYHO T'€HePUCAHU UaeaJ Had OBUM IpcTeHoM u onpebena je meroa I'pebrepoBa
0a3a momohy mpeacTaB/bEHUX TEXHUKA.

Tpeha raasa ce DaBu BaJyaIllMOHMM ITPCTEHUMA, KOjU MMPEACTaBJbajy TreHePAJIN3aIn]jy
IpCcTeHa 13 nperxonHe riase. Jloka3aHo je ma mOCTOju MUHMMAJIHA jaka [ 'pebHepoBa
ba3a 3a CBaKU KOHAYHO reHepucanu uaeasa y VI[X]|, roe je V HyJaauMeH3MOHU BaJIya-
[IMOHU MPCTEH Yy KOMEe je aHyJaTOp CBAKOT ejeMeHTa KoHauHo reHepucan. Cewm Tora,
naT je IpuMep HEeHEeTEePUHOT BaJyallMoOHOT HNpCTeHa KpyJioBe muMeH3uje jenaH Tae je
aHYyJIATOP CBAKOI eJIeMeHTa KOHAYHO TeHEepUCAH, 3aTUM KOHAYHO T'e€HEePUCAH UIea
HaJl OBUM NIPCTEHOM U onpebenHa je meroBa ['peOHepoBa 6a3a momohy mpukasaHux

pesyJsTara y OBOj riaaBu. Pe3yiaTaTu OBe riyiaBe Cy NPEACTABBHEHU Y PaLy mod Opojem
3.



Y mapenHoj riaBu ce yBoau nmojam llpmdepoBor momena m mpencraBiba TOKa3 Oa
nocroju ['pebuepoBa 6a3a 3a cBaKM KOHAUYHO reHepucHu unean y R[X]|, rne je R Ilpu-
¢depoB momen muMmensuje jeman. Taxobe ce m3HOCW 3ak/byvyak na HABEOEHU PE3yJITAT
BaskM M 3a De3yoBe momene kao BakHY norkiacy [Ipudeposux. IloTrom ce moka3syje
na nocrtoju ['pebHepoBa 0a3a 3a KOHAYHO reHepucaH noaMmonyia y R[X|™, rme je R
jemnomumensnonu [Ipudepos nomen u rae je puxkcupan monomuamn nopenaxk POT. Pe3sym-
TaTU OBE I'JaBe Cy IPeACTaB/LEHU y panay Mmoma OpojeM 5.

Y netoj raaBu ce udyvasajy Pou Hojman perymapar KoMy TaTUBHU IPCTEHU U IIPEI-
cTaBJhba MOKa3 Aa MmocToju jaka |'pebHepoBa 0a3a 3a KOHAYHO T€HEPUCAHU UOCAT Yy
R[X]. Tarkobe je mpurazan nmpruMmep Ha KOMe ce NEMOHCTPUPAjy TEXHUKe onpebmBama
Te Da3e Koje ce DOas3mpajy Ha HAaTUM pe3yiaTaTuMa. Pe3yiaraTm oBe riase Cy Ipe-
CTaBJ/bEHU y pamdy moma oOpojem 7.

[MTecTta rnaBa ce 6aBu (p — 1)-HUI-YMCTUM KOMYTATWBHUM IpCTeHUMa R, Koju cy
yBeIeHu y pany mon Opojem 1, a maJsbe UCTpaKUBame je HACTABJHEHO Yy pamdy IO
opojem 6. Ilat je moka3 ma je moryhe pemutu mpobiieM TPUMATHOCTUA PaJUKAJICKOM
uneany y R[X]|, ka0 U IpuUMepPU HEKUX HEHETEPUHUX (p — 1)-HUIJI-UUCTUX MPCTEHA.

Cemva riaBa ce DaBU AMCKYCHUjOM O TPCTEHY MOJUMHOMAa Ca BUIlle HeomapeDheHUX u
0 MoryhHocTMMa TreHepajim3aluje pe3yiaTaTa M3 MPETXOMHUX riaaBa. Ha kpajy ce
IpPEeACTaB/ba]y NUTAHkA O CMEePY OaJbel NCTPaKMBAHA U €BEHTYAJIHOM NIPOMIUPEHY
CBUX HABEIECHUX Pe3yJTaTa.

Y 0BOj MOKTOPCKOj OUCEePTaIjy TEKUIITE je Ha aHaJU3W OCOOWHA HaBeIeHUX HEHe-
TEPUHUX TPCTEHA y IUJbYy UCIUTUBaKHa KOHAUHE reHepucanoctu muaeasaa LT(7), rme
je I KOHAYHO TeHepPUCAHU UIeaJ Y MPCTEeHY MOJUHOMAa. Y HCTPaAKUBAIY CE KOPUCTE
teopuja ['pebuepoBux 0a3a, Ka0 W METOHE TEOPHUje MPCTEHA Ca CIEIUjaJTHUM OCO-
bunama. JemHa On TJIABHUX TEXHWKA KOja C€ KOPUCTU y TOKA3UBaKHY Oa j€ Uaeast
Bonehmx uraHOBa KOHAYHO T€HEPUCAH jecTe olpehuBame jeTHOT WU BUIIE MOJIUHOMA
y IaToM HuIeaJy KOju mMajy crenujajHe ocobune. Ha mpumep, mosuHOM uYmju je
Bonehu koedpunujeHT maeMnoTeHT miau 1, moamHOM uMju Bomehu rKoeduUIUjeHT reHe-
pume c(f1) + -+ c(fx) (vme je I = {(f1,..., fx)), moauaoMu unju Bomehm roedumjerHTn
reHepulry maeaJ cBuUX Bomehmx koedunmjeHaTa IOJTa3HOT Maeasta, U Tako nasbe. Ha
Taj HAUMH ce (PUKCHPa MaKCUMAaJIHU CTENEeH IIOJMHOMA Y UAealy, a IOTOM IIOCMaTpajy
ompebeHu mpUAPYKEHU UOACATU WUIU MOILYJIU KOju MOOpO omucyjy Bomehe uaaHOBE
MIOJIMHOMA KOjU Cy Mamer CTeleHa Ol MPETXOMHO OoapeheHnX CHelnujaHuX MOJTUHOMA.

6. 3akmyuak

OBa Te3a camap:ku BeOMa KOHKpPETAH W 3HadajaH TONPUHOC Teopuju [ pebHepoBUx
0a3a 3a KOHAYHO TeHEepUCaHE UaeaJie y MOJUHOMUjATHUM MPCTEHUMA Ca jeIHOM HEeO-
npebenoM HaL HEHETEPUHUM IPCTEHUMA, & TAKODe 1 HeKe pe3yJiTaTe 3a MPCTEHE MO~
HOMa ca Bullle HeoapebheHux. Y Te3u je yKaszaHO HA NpoOJIeMe KOJU Ce MOjaBIbY]y V
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jemnmHOM O caga o0jaB/EEHOM pany O MoJuHOMUMA ca Bume Heonpebenux. IloOu-
jeHM Ccy HOBU JNOKa3M U HOBU aJTOPUTMU 3a MOCTOojehe pesyarare ApYyrux ayTopa,
aJil U pe3yJITaTy o nmoctojamy |l peOHepoBux Oa3a 3a ABe HOBe, NOOPO MO3HATE KJace
IPCTEHA, KA0 U 34 MUTAkhE NPUIATHOCTA ATy 3a KIacCy MPCTEHA KOje je ayTop YBeo
U UCIUTUBAO y CBOJUM KOAYTOPCKUM pamoBUMa. le3a je Jiemo HammcaHa, ca KPaTKUM
1 jaCHUM JOKa3UMa M KOHKPETHUM U IO0OPO MPUKA3aHUM IPUMEPUMA.

30or cBera HaBeneHor, npemiakeMo HacraBHo-mHayunoMm Behy Martemarmukor da-
KyJITETa Ja MPUXBATU MIPUJIOKEHN TEKCT Ka0 NOKTOPCKY mucepranujy Maje Pocinasues
U oApenu KOMUCU]Y 3a HEHY jaBHY OonOpaHy.

Beorpan, 24. aBryct 2021.
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