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5. Tonmna ymmca Ha TOKTOPCKE CTYIHj€ U HA3MB CTYIHjCKOT IpOrpamMa TOKTOPCKUX CTYIHja:

2016, nokTopcke cTyanje nHHOPMATHKE

111 HACJIOB JOKTOPCKE JUCEPTALINJE:

Maker-Breaker games on graphs / Mejkep — Bpejkep urpe Ha rpadoBiMa




IV HOPEI'VIEJ JOKTOPCKE JUCEPTALIMJE:

Jucepranyja je HanmucaHa Ha SHITIECKOM je3uKy Ha 122 cTpaHe, ca J0JaTKOM CTpaHHma i-V mpe
YBOIIHOT JIeNia, TI0/IeJbeHa je Y 5 moriaBika, caapxu 105 Haydaux pedepernn u 13 cimka.

Tema nokropcke nucepranyje cy urpe tuma Mejkep-bpejkep koje ce urpajy Ha rpaHaMa, OJHOCHO
yBopoBuMa naTor rpaga. [locmarpajy ce Tpu BapujanTe urapa tuna Mejkep-bpejkep — nBe cy urpe
ca orpaHHYeHUMa, a Tpeha BapujaHTa npeacTaBiba T3B. Mejkep-bpejkep urpy nomunammje.

[pBo mornaeibe MpencTaBiba YBOA Y 00NaCT, ca mperieJoM Haj3HAYajHUjuX pe3yiTaTa Be3aHuX 3a
TeMy JAOKTopcke auceprarmje. (ctpane 1 - 21)

V ApyroMm moriasiby Cy NpHUKa3aHW Pe3yJITaTH JI0 KOjHX Ce JOIUIO Y JOKTOPCKO] UCEePTALH]H.
(cTpane 22 — 26, jenHa ciuka)

Tpehe mornassee ce 6aBu urpama Mejkep-bpejkep rae je Mejkep merad, 0THOCHO cMe Ja Oupa
rpaHe Tako 1a OHE YHHE LIeTHY Kpo3 rpad, Nok bpejkep HeMa HUKaKBUX OrpaHHYCHa Ha HAYMH Ha
koju Oupa cBoje rpate. [locMaTpajy ce ABe cTaHIapAHE Urpe ca ABOCTPYKUM OMAacoM: Urpa
MOBE3aHOCTHU U MTrpa XaMHITOHOBE KOHTYpe. (cTpane 27 - 43)

YerBpTo moraBibe ce 0aBu urpama y Kojuma u Mejkep u bpejkep Oupajy rpaHe Tako Ja OHE YHHE
ety kpo3 rpad. [Tocmatpajy ce nBe urpe 6e3 6uaca — Urpa oBe3aHOCTH U UTpa XaMUJITOHOBE
koHType. (cTpane 44 -67, 1Be ciuke)

Ieto nornassbe ce 0aBu Mejkep-bpejkep urpama TotanHe TOMHUHAIH]E KOje CE UTPajy Ha
YBOpOBHMMA JaTor rpada (yMecTo Ha rpaHaMa, Kao IITO je TO ca BehMHOM HMrapa ciydaj).
[MocMaTtpajy ce pazmumautn KyOHU rpadoBH KOjU ce KIacu(UKyjy mpeMa MOOSTHUKY Y UTPH
TOTajJHe AoMuHanmje. (crpane 68 — 99, necer ciuka)

\% BPEJHOBAIBE NOJEANMHHUX JEJTOBA TOKTOPCKE JTUCEPTALINJE:

IpBo mornassbe, INtroduction, aucepTraiyje je yBOAHO U OMUCYjE MO3UIUOHE UTPE, KAO 00JIACT, 3aTUM
netaJbHO Tpukasyje Mejkep-bpejkep urpe, naje ruaBae geduHUNMje U TBphema Koja BayKe Y OBUM HrpaMa.
VYBoge ce urpe ca buacom, Op3e Urpe, U HEKOJIMKO BapujaHTH Mejkep-Bpejkep urapa u bHMa CpOIHIM
urpama. Takolje, y 0BoM zieiy ce onmucyjy u Mejkep-bpejkep urpe ca orpaHuuemhUMa, Kao U UTPe
nomuHanyje. Ha kpajy oBoOr moriaesba JaTa je TEpMUHOJIOTH]a U YBECHE CY O3HAKE KOje ce Y AUCepTaIlfju
KOpHCTE.

Hpyro niornasbe auceprarmje, Results, caapxu TBphema OpUrHHATHIX pe3yNTaTa AUCEPTAIlHje, 3a CBaKy
0J1 TP BPCTE Urapa Koje ce y aucepraiuju oopalyjy, a unju cy 10Kas3u JaTH y HapeHa TPHU MOrjaBjba Koja
ce leTaJbHO OaBe CBaKOM O] BPCTa Urapa Koje ce y aucepranmju oopalyjy.

VY tpehem nornasspy nox Hazusom Doubly biased Walker-Breaker games, noka3yjy ce TBphema Be3aHa 3a
Mejkep-bpejkep urpe y kojuma Mejkep Oupa rpaHe Tako Ja OHE IPeACTaBIbajy MIETHY Kpo3 rpad.
[MocMatpajy ce JBe cTaHOapIHE HIPe — Urpa MOBE3aHOCTU U MIpa XaMIJITOHOBE KOHTYpE y KOjuMa je
Mejkepy 103BOJbEHO a Oupa 2 rpaHe 1o nores3y u oapelhyje ce rpanuynu 6uac y ode urpe. YKOJHKO
Mejkep y OBOj Urpu Oupa camo je[Hy rpaHy Mo moTte3y, Taaa Mejkep He MOXe /10 Kpaja urpe HalpaBUTH
HUKaKaB rpad Koju caapku nokpusajyhy ctpykrypy. TBphema qoka3aHa y OBOM MOTJIaBIbY MOTBPhYjy
MPETIOCTaBKY JIa je TPaHNYHHU Ouac y 00e Urpe MCTOT peia BeIMIrnHe Kao U y CTaHmapaauM Mejkep-
Bpejkep urpama ca 6macom, u 1ajy ce mobeqHUIKe cTparernje 3a oda urpada. Ha kpajy oBor mornasspa
JIATH Cy 3aKJbYUIM M TIPEIOKEHA HOBU MPOOIIEMH 32 HCTPAKUBaE U3 OBe obsactu. Pesyararu u3 oBor
NOTJIaBJba Cy MPENCTaBIbEHU Y pajy Koju je Ha peuensuju (J. Forcan, M. Mikalacki, Spanning structures in
Walker-Breaker game).

YerBpTo nornasibe, noxa Hazusom WalkerMaker-WalkerBreaker games, canpxu nokase TBplema Be3aHHX
3a urpe rjae 00a urpada uMajy orpaHnuera Ha HaulH Ha KOju Oupajy rpaHe — 1j. o0a urpauya Oupajy rpaHe
Kao 1a ce meTajy kpo3 rpad. [locmarpajy ce nurpa noBe3aHocTH U Urpa XaMHITOHOBE KOHTYpe U (oKyc je
Ha JIy>)KUHH TPajarka OBUX UTPa, OMHOCHO KOJIMKO Op30 Mejkep MOXe HalpaBUTH OJroBapajyhiy cTpykTypy.
Y oBUM HrpaMa urpadu Oupajy 1Mo jeqHy rpaHy y CBaKOM MOTe3y. 3a CBaKy UTPY, JaTe Cy EKCIUIUIIUTHE
nobeqHUYKe cTpaTerdje 3a Mejkepa kKako 1a Op30 HampaBH OAroBapajyhy CTpYKTypy, Kao ¥ eKCIUIUIIUTHA
nobeTHUYKa cTpaTeryja 3a bpejkepa na omoxu modeny Mejkepa y obe urpe. Ha xpajy nornasspa 1aTH ¢y




3aKJbY4llM Be3aHU 3a OBY Urpy. Pesynrartu u3 oBor noriassba cy o0jaBjbeHu y pany J. Forcan, M.
Mikalacki, On the WalkerMaker-WalkerBreaker games, Discrete Applied Mathematics 279: 69-79 (2020).

IMero mormaBike, o HasuBoM Maker-Breaker total domination game on cubic graphs, npoy4asa HegaBHO
yBeZeHe Urpe ToTalHe JoMuHanuje, Mejkep-bpejkep urpe xoje ce urpajy Ha YBOpoBHUMa Jator rpada, ca
IUJBEM OCBajar-a TOTATHOT JOMHUHHpajyher ckyma y rpady. Y oBoj Urpu, urpadu ce 30y JJomMuHaTop
(Bbpejkep) u Cromnep (Mejkep), mpeMa yiiorama Koje MMajy y UTpH. 3a IojeinHe Kilace KyOHHX rpadoBa,
naje ce Kacudukanyje aa i y suma noodehyje JomuaaTop wiu Croinep, U 1ajy ce eKCIUTHIUTHE
moOeTHNUKe cTpaTeryje 3a 006a urpada. Ha xpajy morimaBiba 1aTH Cy 3aKJbYUIH U MIPEICTABJLEHH HOBU
OTBOPEHU MPOOJIeMH 13 OBe 00JacTH. Pe3ynraTu 13 OBOT NOTJIaBiba Cy MPEACTaBIbEHH y Pay KOjH je
nocnat Ha peuensujy (J. Forcan, M. Mikalacki, Maker-Breaker total domination game on cubic graphs).

HaxkoH meTor moriasiba cjeu OpOLIMPEHH U3BO/] HA CPIICKOM jE3UKY KOjU MPHKa3yje YBOJA y MaTtepujy, u
Jlaje Haj3HAYajHUje pe3yiTaTe u3 qucepranyje (0e3 mokasa).

JIuteparypa 6poju 105 jenuanna, Koje cy mperiegHo cucTeMaTn3oBaHe. JIutepaTtypa je caBpeMeHa U
00MMHA W 0JITOBapa MaTepPHjH Koja ce IocMarpa.

VI CIIMCAK HAYYHHUX U CTPYUYHUX PAJOBA KOJHU CY OBJAB/bEHU NJIN
INPUXBAREHU 3A OBJAB/BUBAIBE HA OCHOBY PE3YJITATA HCTPAJKUBAIbBA Y
OKBHUPY PAJJA HA JOKTOPCKOJ JUCEPTALIUJINA:

1. J. Forcan, M. Mikalacki, On the WalkerMaker-WalkerBreaker games, Discrete Applied
Mathematics 279 (2020), 69-79 (M22)

2. J. Forcan, M. Mikalacki, Doubly biased Walker-Breaker games, Acta Mathematica Universitatis
Comenianae, 88 (3) (2019), 685-688 (Proc. European Conference on Combinatorics, Graph
Theory and Applications (EUROCOMB 2019), Bratislava, Slovakia, 2019) (M33)

3. J. Forcan, M. Mikalac¢ki, Maker-Breaker games with constraints, Trends in Mathematics 14
(2021), 663-667 (Extended Abstracts EuroComb 2021) (M33)

Vil 3AK/bYYIIN OJHOCHO PE3YJTATHU HCTPAJKHUBAIbA:

OBa moKTOpCKa JHicepTanyja MpeacTaBiba 3HadajaH OPUTHHAIHHU JIOMIPUHOC KOMOWHATOPHIH, OTHOCHO,
TEOpHjU Hrapa Ha rpad)oBUMa, a OPUTHHAIIHN PE3YITATH U3JIOKEHHU Y TUCEPTALHjU CE€ MOTY MOAEIUTH y

TpH TpyTIE.

VY Be3u ca rpynom urapa Doubly biased Walker-Breaker games nocmarpajy ce aBe cranmap/He urpe —
Urpa MoBe3aHOCTH U Urpa XaMUITOHOBE KOHTYpe y KojuMma je Mejkepy 103B0JbeHO 1a Gupa 2 rpaHe mo
mote3y u oapeljyje ce rpannuHu Ouac y ooe urpe. Tephema q0Kka3aHa y OBOM MOTJIaBJbY MOTBPhYjy
MIPETIIOCTABKY J1a je TPaHUYHK OHac y 00e Mrpe UCTOT pejla BEJIMYMHE Kao U 'y CTaHAapAHUM Mejkep-
Bpejkep urpama ca Guacom, u 1ajy ce nodOeaHUYIKe cTpareruje 3a oba urpada. Ha kpajy nornassba
mocBeNeHOr OBOM THITY UTapa JaTu Cy 3aKJbYUIH U IPEAJIOAKEHN HOBU IIPOOIEMH 3a HCTPAKUBAKE U3 OBE
obnacru.

V Be3u ca rpynom urapa WalkerMaker-WalkerBreaker games, nocmatpajy ce urpa noBe3aHoCTH U UTpa
XaMHUIITOHOBE KOHTYpe U (POKYC je Ha Ny KUHH Tpajarba OBUX MIPa, OJHOCHO KOIMKO Op30 Mejkep Moxe
HaInpaBUTH OAroBapajyhy cTpykTypy. 3a CBaKy Urpy AaTe Cy eKCIUTMIMTHE MOOCIHIYKE CTpaTeryje 3a
Mejkepa kako Ja Op30 HampaBu oAroBapajyhy cTpykTypy, Kao M eKCIDTHIUTHA MOOSTHUYKA CTpaTeruja 3a
Bpejkepa na omgnoxu nodexy Mejkepa y obe urpe. Ha xpajy nornassea nocBeheHor oBoM THIty urapa Jatu
Cy 3aKJbY4IlM BE3aHH 3a OBY HIPY.

V Besu ca rpynom urapa Maker-Breaker total domination game on cubic graphs 3a nojeaune knace
KyOHUX TpadoBa aaje ce kiacudukanyje na qm y muma noodehyje Jomunatop mim Cronep, u 1ajy ce
eKCIUTMIMTHE ToOeTHIYKE cTpaTeryje 3a o0a urpada. Ha kpajy noriassba mocBeieHOT OBOM THITY Wrapa
JIaTH Cy 3aKJbYUIM U IIPEICTaBJLEHH HOBH OTBOPEHH MPOOJIEMH U3 OBE 007IaCTH.

VY Be3u ca CBaKOM O] rpyIla Urapa JiaTa je IeTaJjbHa aHaju3a MoOeJHHIKE CTpaTeruje, a y urpama ca
ouacoM u oapehenu cy u rpannuynn Ouacu. KanaunaTkuma je He caMo pelnia IocTaBbeHe npodieme, Beh
j€ ¥ youria HOBe HHTEpECaHTHE MPaBIle UCTPAKUBamka Koje je popMynucana y 0OJHUKY OTBOPEHUX
npo0JieMa KojH Cy HaBe/IeHH Ha Kpajy oJroBapajyhux moriassba.




CBH pe3yiITaTi NpUKa3aHH y JUCEPTALMjU Cy MPETOYCHHU y TPU HAy4YHa pajga oj KOjuXx je jenaH Beh
o6jaBibeH y yaconucy ca CLIU nmucte (M22, sunetu VI, pedepenua 1), 1ok je 3a apyra [Ba pana pereHsuja
y TOKY.

VIl  OHEHA HAYMHA ITPUKA3A U TYMAUYEA PE3YJITATA HCTPAJKUBAIbA:
EXCIIIMIINTHO HAaBECTH TO3WTHBHY WM HETaTHBHY OICHY HadMHA NpPHKa3a M TyMauema pe3ynrara
HCTPaXHBAA.

CBH pe3ynTaTH MPUKa3aHU Y OBOj AUCEPTAIHjU JOOHjEHH Cy Kao Pe3yNITaT OIICEKHHUX TEOPH]jCKIX
pa3Marpama, Tako Ja OBa JHCEepTallja OCHM HOBUX pe3yJiTaTa HyAU U HOBE ajaTe 3a aHAIU3Y H 1y0Jbe
pasyMeBame TP BaKHE Kilace urapa Ha rpad)oBHMa.

JlokTOpCcKa JicepTalyja je HamicaHa y CKJIaay ca CBUM NPUHIUIMMA JOOpe Hay4dHe Mpakce U aKkaJeMcKe
YECTUTOCTH. 3a CBAaKH OJ1 MPodJIeMa KOjH Cy pa3MaTpaHy y JUCEpTalHjH jaCHO je ONKcaHa reHe3a
npoOJiema, J1aT je mperiie]] o3HATHX pe3yJiTara, U3JI0KEHH Cy OPUIMHAIHYU Hay4HH Pe3yJITaTH, aJIeKBaTHO
je mpoTyMayeH HbHUX0B 0HOC MpeMa noctojehum pesyntatuMa u ykasaHo je Ha Moryhe npasiie 3a Jjajbe
HCTPaKUBAE.

Jeo pesynrara auceprarnuje je 00jaBJbeH Y BUAY jeTHOT pajia y Yacomucy kareropuje M22 dyume je u Ha
Mel)yHapoJJHOM HHUBOY BepU(pHKOBaH OPHTHHAIHU JONPHHOC qucepTanyje. [Ipeoctanu pesynratu cy, y
O0JIMKY jOII JBa Hay4YHa paja, Takohe MOJHETH y peieBaHTHE HayYHE YacOIUCe M PELCH3H]a je Y TOKY.

IMopen tora, y cknany ca [pasuinuxom o dokmopckum cmyoujama Ipupoono-mamemamuyurkoz
¢axyimema Ynusepzumema y Hosom Cady, KaHIUIATKUbA j€ JaBHO TPE3CHTOBANIA PE3yJITaTe CBOjE
nucepranyje mana 1.10.2021. ox 104 go 10:454. Ycnen enuaeMHONOINIKE CUTYAIIH]e, TPE3CHTAIH]a je
oxpxana online.

Komucuja, crora, 1aje no3uTUBHY OlleHY HAUMHA IPUKA3a U TYMadewa pe3yJiTaTa
HCTPAKMBAKA.




IX KOHAYHA OIIEHA JTJOKTOPCKE JUCEPTALIMJE:
ExcrumuiutHO HaBeCcTH Ja JiM JUCEpTaldja jecTe WM HHUje HamMcaHa y CKIaay ca HaBeICHUM
00pa3NoKeHEM, Kao U JIa JIM OHA CaJ(pKU WK HE Calp)KU CBe OUTHE enemeHTe. JlaTth jacHe, mpelu3He u
KOHITU3HE OJIFOBOPE Ha 3. U 4. MUTame:

1. Ja nm je nucepranmja HammcaHa y CKJIamy ca oOpa3jioKemeM HaBeJCHHM y IpHjaBU TeMe?

JucepTainuja je HamMcaHa y CKJIAAy ca 00pa3jioKemheM HaBeJdeHUM Y MPHjaBHu TeMe.

2. Ja mu nucepraiija caapku cBe OUTHE eleMeHTe?

JducepTanuja cagp:ku cBe OMTHe eJieMeHTe: HAKOH YBOJHHX pa3MaTpama JaT je Mperyied MO3HATHX
pesynraTa u3 o0JIacTH, U3JI0KEHH CY OPUTHHAIHN HayYHU PEe3yNITAaTH, aJCKBaTHO j€ IPOTyMaucH HUXOB
oJIHOC TpeMa mocTtojehrM pe3yiTaTiMa M yKa3aHo je Ha Moryhe mpasie 3a Jajbe HCTpaxuBame. HakoH
METOTr MOTJIaBJba CJICAU MPOIIUPSHH M3BOJ Ha CPIICKOM je3HKY KOjU MPHKa3yje YBOA Y MaTepHjy, U Jaaje
Haj3HavajHUje pe3ynrare u3 aucepranuje (0e3 nokasa). Ha kpajy nucepranuje je HaBeaeHa JiMTeparypa
Koja O6poju 105 jemununa. JIurepatypa je caBpeMeHa U oAroBapa MaTepHjH Koja ce mocMarpa.

3. ITo wemy je mucepTamuja OpUrHHANIAH JOIPUHOC HAYIIH?

OBa J0KTOpCKa JMCEePTALMja NPeACTaB/ba 3HAYAjaH OPUTHHAJIHM AONPHHOC KOMOUHATOPHIIH,
OJHOCHO, TeOPUjU Urapa Ha rpadgoBHMa.

VY nmceprauuju ce pa3MaTpajy TpH Ipylie Hrapa Ha rpad)oBuMa. Y Be3H ca CBaKOM OJI IpyIia urapa 1ata je
JieTaJbHa aHaM3a MOOCIHNUYKE CTPATerrje, a y urpama ca 6macoM M oapel)eHr cy U rpaHUYHU OHacH.
KannunaTkuma je He caMo pelnia mocTaBbeHe npodieme, Beli je i youriia HoBe HHTEPECaHTHE NpaBLe
HCTpakuBama Koje je popMyimcana y o0IUKy OTBOPEHUX IMpoOiieMa KOjU Cy HaBeICHU Ha Kpajy
oxroBapajyhux mnoriasssa.

CBH pe3ynTaTv MPUKa3aHU Y AUCEPTAIMjU CY TPETOUYCHH Y TPU Hay4HA pajaa oJ KOjuX je jenad Beh
o6jaBipen y yaconucy ca CLIU nucte (M22, Bunetu VI, pedepenna 1), 10k je 3a apyra [Ba pana pereHsmja
y TOKY.

4, Koju cy HenocTanm aucepralyje 1 KakaB je lbUXOB YTHIIA] HA Pe3yITaT UCTPaKUBabha?

JTUCEPTAIIMJA HEMA HEJOCTATAKA

X HOPEJJIOT:

Ha OCHOBY HABC/ICHOT, KOMI/ICHja Ca 3aJ10BOJbCTBOM IIPEAJIAKE
1a ce JOKTOPCKA ANCEepPTaIMja MPUXBATH, 3 KAHIUIATY 0100pH o10paHa.




Hosu Can, 09.10.2021. rogune:

ap HAparan Mamrynosuh, penoBan
npodecop, IpeaceTHIK

Ip Mupjana Mukana4dku, BAHPETHA
npodecop, MEHTOP

1p Munomr CrojakoBuh, peaoBHA
npodecop, wiaH

1p Hejar Bykobparosuh, penoBHH
mpocecop, iaH




