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PRIRODNO-MATEMATICKI FAKULTET

NOVI SAD
- Naudnom vecdu -

Na V sednici Naudnog veéa Prirodno-matematickog fakul-
teta u Novom Sadu, odrZanoj 20.3.1986.godine, odredjeni smo

u Komisiju za predlaganje ocene doktorske disertacije:
"KONGRUENCIJE NA n-REGULARNIM POLUGRUPAMA"

my Petra Protida, asistenta Gradjevinskog fakulteta u Nisu.

O disertaciji podnosimo sledec¢i
T2l VB 8:Fh 3

Rad je obima 8+138 stranica kucanih pisadom maginom.

U radu se razlikuju sledeéa poglavlja: Uvod, Glava I
(Elementarni pojmovi i nm-regularne polugrupe) ,Glava II (Kon-
gruencije, Homomorfizmi, idempotenti i inverzi na w-reqular-
noj polugrupi) , :Glava IETL: (Neke  kongruenci:je ma strogo m-in-
verznoj polugrupi), Glava IV (Kongurencija koje razdvajaju
idempotente na m-regularnoj polugrupi), Glava V (Grupne kon-
gurencije i mreZ¥a grupnih kongruencija na r-polugrupi), Gla-
va VI (Kongurnecije ekvivalentne na idempotentima), Indeks i
Eitexratura;

U Uvodu se daje prikaz problematike koju autor ispituje
u ovom radu. Takodje, opisuje se originalan prilog autora
koji se nalazi u glavama od II do VI.

U glavi Idetaljno su izloZeni osnovni pojmovi o polugru-
pama i relacijama polugrupe - osnovne definicije i poznate
teoreme na koje se autor poziva ili nadovezuje. Medju tim
rezultatima su rezultati Bogdanovica, Meakina, Galbiati i
Veronesi i drugih

U glavi II autor razmatra neka opdta svojstva kongru-
encija, homomorfizama i idempotenata na m-regularnoj polu-

grupi. Daje se jedan novi dokaz za jedno uop3tenje Lallementove




xi
leme, Uvodi se pojam r-relacije i Teoremom 1. se karakteriZe
r-kongruencija. Dalje, uvodi se pojam r-poluproste relacije
i dokazuju se neka osnovna svojstva za ove relacije.

U tacki 1. glave III autor razmatra jezgro kongruenci-
je na tzy. m-ortodoksnoj polugrupi. Dokazuje se da u ovom slu-
¢aju jezgro kongruencije jeste normalna podpolugrupa date
polugrupe (Teorema 1l,l1.). Daju se i neki dovoljni uslovi da
naka podpolugrupa m-regularne polugrupe, bude strogo inverz-
no zatvorena {Teorema 1.2.)¢ U tatkl 3 glave IIT autol Wodi
pojam r-polugrupe i posle opseZne pripreme (dokazuje se viSe
lema) daje se opis, i to u dve varijante, r-poluproste kongru-
encije strogo m-inverzne r-polugrupe pomodéu kongruencijskog
para (Teorema 2.2. i 2.3.). Ovi rezultati predstavljaju uop-
Stenje poznatog rezultata Petricha o kongruencijama na inver-
znim polugrupama.

Posebno vaZna klasa kongruencija polugrupe jeste klasa
kongruencija koje razdvajaju idempotente. Ovu klasu kongruen-
cija autor razmatra u glavi IV i to na wm-regularnim polugru-
pama i nekim podklasama klase m-regularnih polugrupa. Teore-
mesml.l. daju se potrebni i dovoljni uslovi da r-poluprosta
kongruencija na m-regularnoj polugrupi razdvajaju idempotente.
Specijalno na r-polugrupi je dat eksplicitan opis r-polupro-
ste kongruencija koja razdvaja idempotente (Teorema 1.2.).
Ovaj rezultat jeste uopStenje jednog rezultata Meakina. Au-
tor, takodje, opisije najvecu kongruenciju koja razdvaja idem-
potente na m-ortodoksnoj r-polugrupi, strogo nm-inverznoj polu-
grupi i na strogo wm-inverznoj r-polugrupi, pri ¢emu se uop3-
tavaju neki rezultati Howiea. U tac¢ki 2. glave IV autor razma-
tra mreZu r-poluprostih kongruencija koje na r-polugrupi ra-
zdvajaju idempotente. Dokazuje se da ova mreZa jeste potpuna
(Teorema 2.2) . Autor ovde konstruiSe jednu klasu skupova (u
radu je oznalena sa B) i dokazuje da postoji bijekcija od B
na skup svih r-poluprostih kongruencija koje na r-polugrupi
razdvajaju idempotente. Ovaj rezultat jeste uopstenje jednog
rezultata Fiegeubaum. U tac¢ki 3, ove glave daju se jo$ neke
karakterizacije kongruencija koje razdvajaju idempotente na

m-regularnim polugrupamaf




Kongurencija p polugrupe S jeste grupna ako je S/p
grupa. Autor u glavi V razmatra ovakve kongruencije. Daje se
najpre Jjedna karakterizacija za grupne kongruencije T-regu-
larne polugrupe (Teorema 1.). Zatim se opisuje najmanja gru-
pna r-polurposta kongruencija na r-polugrupi i na m-konvencio-
nalnoj r-polugrupi (Teoreme 3 i 4). Dokazuje se, takodje, da
r-poluproste grupne kongruencije r-polugrupe ¢ine mrezZu.

U glavi VI razmatrane su kongruencije cije su restrik-
cije na skupu idempotenata E r-polugrupe jednake. U uvodu
glave data je poznata definicija dopustivog razbijanja skupa
E idenpotenata polugrupe S 1 naveden je poznati rezultat da
kongruencija polugrupe S na skupu E indukuje dopustivo razbi-
janje. Interesantan je obratni problem. Ako je U najmanja sa-
mokonjugovana podpolugrupa r-polugrupe S koja zadrZzi skup E
i t normalna kongruencija na U, tada je opisana r-poluprosta
kongruencija na S koja na skupu E daje isto razbijanje kao i
7, (Teorema l.). U Teoremi 2 opisana je najmanja takva kongru-
encija. J.Meakin je definisao normalno razbijanje podpolugru-
pe E ortodoksne polugrupe. Ista definicija se koristi i kod
r—-ortodoksne polugrupe. Teorema 5 i Teorema 6 daju opise najma-
nje i najvede r-poluproste kongruencije ¢ije se restrikcije
na podpolugrupi E r—ortodoksne r-polugrupe poklapaju sa ekvi-
valencijom koja je indukovana normalnim razbijanje. Rezultati

ove glave uop$tavaju rezultate R.Fiegenbaum.

Na kraju rada navodi se literatura koju &ine 53 bibli-

ografske jedinice - &lanci, knjige monografije.

Materijal‘izloéen u glavama od II do VI predstavlja
originalan nauéni doprinos autora proucavanoj problematici.
Dokazi teorema su korektni. Autor u ovom radu, $to se vidi
iz izloZ%enog, uvodi neke nove pojmove i daje neke nove kon-
strukcije za neke kongruencije. Na taj nadin dobija izves-
na uop$tenja rezultata iz ove oblasfi;f—“

Oovim radom mr Petar Protié je pokazao dobro poznava-
nje proufavane problematike i dao je originalan nau&ni dop-

rinos proudavanoj problematici.
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PredlaZemo Nau&nom vedu Prirodno-matemati&kog fakul-~
teta u Novom Sadu da rad "Kongruencije na T-regularnim polu-
grupama" mr Petra Protida prihvati kao doktorsku disertaciju

i odredi Komisiju za usmenu odbranu.
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Akademik Dr dorgi Cupona,redovni
profesor Matematidkog fakulteta u
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Dr Svetozar Mili¢,redovni profesor
PMF-a u Novom Sadu
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Dr Stojan Bogdanovic¢,vanredni pro-
fesor PMF-a u Novom Sadu
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Dr Sini¥a Crvenkovié,docent PMF-a
u Novom Sadu
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